0 SUMACH GAUSSAN.

Fr. MERTENS.

Najwigksza trudnoé¢ przy oznaczaniu sum Gaussa polega, jak wia-
domo, na ustanowienin znaku. Znajdujemy dla sumy:

n—1
822

§= P
]
z tatwoseig, przy # nieparzystem, réwnanie:
n—1
8= (—1)72 =n,

i kladac

#—1\2
= i(

; E
s R,

otrzymujemy :
H2=n

Aby wszakze médz oznaczyé B z tego réwnania, trzeba wiedzieé, czy R jest
dodatnie czy unjemne.
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Mozna to rozstrzygngé nastgpujacym sposobem: Poniewaz odpadaja tu wyrazy z s nigparzystem, wiec po zastgpieniu s przez
Mamy najprzod réwnanie: 2s, otrzymujemy:
i, ' W1
(l—[—z“)S:Eb’g”.‘ T:QVS‘E
0 ' -
Dochodzimy do niego, oddzielajge w poprzedniej sumie wyrazy z s pa- Z drugiej strony. druga z sum (1), Po zastapienin s przez 8n—s, przecho-
rzystem od wyrazéw z s nieparzystem. Suma Wyrazéw z parzystem s jest dzi na:

réwna 8. Ogot za§ wyrazéw z s nieparzystem, — z powodu, e s mozna za-

. -1
stapié przez n -+ 2 i liczbie » nadawaé wszystkie wartodei calkowite od -\ =
0 do n—1, —jest réwny: : i

. o
"‘—.‘1 I i 2 i bgazie
o 2 _55:2@2 n :L"S.
AO_J 4n—T1 -
IT=2Ycw
s
Dalej mamy: : 0
w1 ‘Bedzie wige takze:
> -
¢ ’

(14 S= {1+ R

Jezeli bowiem rozlozymy sume

& stad:
41 An—1
22, j— i .2
R= Ecos S st = Esm 85w,
na sumy U i
4'1{‘1 i S"{: St gdzie
(1) @ Bn e 8
) - | _.=
: = Bm
to druga z nich, po zastapieniu s przez dn-s, przechodzi na: 7 réwnania:
4n—1 g . vy . " . . 5
. sin? (254+1)* & — sin? (25—1)2 & = sin 8sw sin (8s7+2) o,
-1
¢ wynika
i bedzie .
1 : sin (852 4 2) w = cos 2w sin 8sbw - sin 20 cos 8s%w
Rz
T—= ( ( )8 7 2 & a
I= Z(,1+(~1)°) e sin? (2s 4 1) » —sin® (2s—1)2 0
v - sin 8sw
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Sumujae od s =1 do s = 4n — 1, znajdziemy:

sin? 3%w — sin’w sin? b?ew — sin? 3%w

¢0s 2w R + sin 20 (B—1) = sin 8w sin 16 o

sin? (852—- 1)? w—sin? (8n—3)°w

+ ..o+ sin § (4n—1) ©

Jeieli napiszemy to rownanie w postaci:

R 090 B = sin sin 2w sin w )
¥ . = | n
(cos 20 - sin 20) sin o sin 8o |,

1 1 1

. 5 1 in? 52 (- — __,__)
- sin® 30 (m; - M) + sin® 5% (sin 6w snAUo

. . 1 1.
+ oo sin? (Bn—3) o (siuB @3 e w8 @n—1) a))
sin? (8n—1) w
+ sin 8§ (dn—1) w ’

’

to wszystkie wyrazy strony prawej beda dodatuie, gdyz:

sin 20 . sin w
sin w “ “sin 8w
a takze
1 1 1 1
S8s ~ Snlbe~ smiw > ~ sin§ @n—1)w

Jest tedy (cos 2w - sin 20) R, a wiee 1 B dodatnie. .

WSTEP DO TEORYI FUNKCYJ MODULOWYCH
ELIPTYCZNYCH.

NAPISAL

W. LEWICKL

CzZESC I

Grupa moduowa.
Wstep.

Grupg liniowych podstawien:

( (L8+b)
z.
Crzdd ]’

o0 spotezynnikach rzeczywistych i calkowitych,i o module ad—be=1, nazywa-
my grupg modulows. .

1. Aby wlasnosci tej grupy blizej okreglié, zauwazmy podstawienie
liniowe o zupelnie dowolnyeh «, D, ¢, d:

2z 40 .
s

to réwnaniem tem zwiagzane s dwie plaszezyzny (#) i (2) w ten sposdb, ze
jedna plaszezyzna odksztatea sie przez uzycie tego podstawienia a na druga.

Pokazemy, ze odksztalcenietojest czasteczkowe, coznaczy, Ze obie
plaszezyzny w elementarnych (nieskoficzenie matych) trdjkatach sg do siebie

- podobne.
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