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Considérons, sur le plan euclidien, un ensemble ouvert et borné
Q et désignons par d (2) la droite

X==p cos %, Yy==psin 2.

Désignons par (2, p) la droite passant par le point (p cos 2, p sin 2} et
perpendiculaire a la droite d(2). L'ensemble 2, e (z,p) est formé par
une famille de segments ouverts et disjoints, Soit f, (p) le nombre de
ces segments (f, () =0 ou f, (p) =-co lorsque cette famille est vide
ou infinie. La fonction f, (p) sera dite fonction caractéristique relative
a Q. Si pour chaque valeur de % on a

—+co

[farap<<te

le domaine @ sera appelé, selon M. Wilk osz, domaine de Green.®)

Nous allons démontrer que la propriété dun domaine con-
sistant en ce qu'il est un domaine de Green n'est pas for-
cément invariante relativement 4 toutes les homéo-
morphies qui sont analytiques dans un domaine englo-~
bant @ et sa frontiére.

) W. Wilkosz Uber den verallgemeinerten Fluss - Divergenz - Satz, Prace
Matematyczno-Fizyezne T. XLIV, str, 41.
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2 T. Wazewski,

Voici un exemple justifiant notre assertion. Désignons par C,
(¥ >>0) la demi-circonférence x®4-y*=1r% y>>0 et désignons par Q la
demi-couronne beornée par la ligne L composée de Cy, de C;, et des seg-
ments —2<Lx << —1 et 1 <x <2 situés sur l'axe des x.

Soit 7 (v) une suite des nombres laquelle on a: 1<r(v)
Lriv+1<2 (v=1,2, ..., r)—2.

Les demi-circonférences C;(), Crpqy) déterminent dans 2 une de-
mi-couronne que nous désignerons par o,. Or il existe un ensemble

pour

parfait Z, contenu dans o*), dont la projection sur toute droite est
de mesure nulle et qui a des points communs avec toute demi-droite
du plan joignant l'origine des coordonnées avec un point quelconque
de 2,

Posons

o
o]

r=0—\"2,..,
o

=

et désignons par f,(p) et g.(p) les fonctions caractéristiques relatives
respectivement 4 @ et I L'ensemble E, des valeurs p pour lesquelles
fa(p) # &a(p) est évidemment de mesure nulle. On aura donc pour

02w
“+co oo
f guldo= [ fulp)dp < longueur de L < oo
. —0C —i)

ce qui prouve que I' est un domaine (évidemment connexe) de Green.

Soit £ une demi-droite quelconque issue de l'origine et passant
par un point quelconque de I, Cette demi-droite a, en commun avec
T, un ensemble composé d'un nombre infini de segments ouverts et dis-
joints, La transformation analytique

X=ucosv, y=1usinv (0<u, — ; <\'v<.32n)

fait correspondre au domaine I' un domaine A et aux droites % des
droites paralléles & l'axe #. En adoptant le systéme des coordonnées
(z,v) désignons par %, (p) la fonction caractéristique relative a 4, On
aura évidemment £« (p) =0 pour 0<Cp<_=, d'od

2

) @, désigne I'ensemble w, augmenté de sa frontidre.

") Un tel ensemble Z, existe: v, S. Saks, Remarque sur la mesure linéaire des
ensembles plans, Fund, Math, T, IX. p. 16,
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ce qui prouve que A n'est pas un domaine de Green.

Il parait probable que la famille des transformations linéaires con-
stitue le plus large groupe de transformations analytiques par rapport
auquel la propriété caractérisant les domaines de Green est inva-
riante.
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