0 SZEREGACH LOGARYTMOWYCH WRONSKIEG 0.

PODAZ

S.DICKSTEIN

1. W dziele ,Réforme des mathématiques 1) podal Wronski sze-
regi logarytmowe nastepujacéj postaci:
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Rozwinigcia te 1), wyprowadzone metoda tak zwana ,pierwszorzedna®

(méthode primordiale“) z prawa najwyzszego ?) maja stuzyé jako przyklad

otworzenia neutralnego“ (génération neutre) 3), polegajgcego na tem, ze
otrzymujemy w niem kolejno fankeye wymierne zmiennéj » :
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odtwarzajgce tem doktadniéj naturg funkeyi log », im daléj posuwamy sig

w tworzenin; na kazdym za$ poszezegélnym jego stopnin mamy zarazem sze-
regi ,dopelniajgce*:
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ktore nalezy dodaé do funkeyi wymiernéj, aby otrzymaé &cifle funkeyg
dang.

Droga, jaks wskazal Wroniski do otrzymania poprzednio wypisanych
i nastepuych stopni tworzenia jest wprawdzie ogélna, ze wzgledu wszakze na
dodé zawile znakowanie juz w tym prostym przypadku funkeyi log = wymaga

Y “Wzory (1) 1 (2) powtorzyl Hanegraeff w,Méthode générale d'intégration, 1856.
Metoda jego nie r6zni sie w zasadzie od metody Wrodskiego.
3 Poréwn. ,0 prawie najwyzszem“. Prace mat.-fiz. IT, str. 1451 dalsze.

") Uwagi o metodzie teleologicznéj. Prace mat.-fiz. III, str. 126—129,
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duzych rachunkéw i nie daje bezposrednio formy najogélniejszéj rozwiniecia;
i dlatego to pozwalamy sobie tu podac¢ metodg inng, zupelnie elementarng. da-
jaca dla kazdego stopnia ksztalt funkeyl wymiernéj oraz szereg dopelniajacy.

2. Metoda ta polega na znanym sposobie przeksztalcania calek na sze-
regi nieskoiiczone.
W tym razie uwazamy catke

~ 2w
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0
wktbré] U=1-—u?, min sy licsby calkowite; oznaczaé catke te be-
dziemy dla skrécenia przez Sy .

Calke S przedstawimy pod dwiema postaciami. Najprzod pod po-
staciy szeregu zbieznego dla wartodei w o wartoscidch bezwzglednych od je-

dnosci mniejszych; szereg ten otrzymamy, rozwijajac funkeys o v sposéb
nastepujacy :
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gdzie ny, my. my, . . . 53 kolejne liczby figuryczne rzedu n-go, obliczane
Za POMOCy WZoru:
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Mnozae przez w» obie strony i catkujac w granicach 0 i w, znajdziemy:
p— L3 -2 —
Son= 2 gy W )
#==1

Z drugiéj strony catke S, mozemy przeksztateié za pomocs znanych
wzoréw rachunkn catkowego 1) :

1) - Poréwn. np. Schlémileh, Compendium der hoheren Analysis, I, str, 320, 321, Wy-
danie z roku 1862
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a2 de 1 vt (a—m) b {' 1 g
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gdzie X =0+ bz - cx?, 1 = dac—0?,
W naszym przypadkn: z=u, X="U, =1, b=0,¢=—1, A=—*4.
7 pierwszego z tych wzoréw otrzymujemy

m—1

1
= 5T [—ﬁﬁ — (m—1) Sm.z,n] )

S

a kolejno jego stosowanie do wartodei m—2, m—¢, ..., przy m parzystem,
doprowadza z tatwoseig do wzoru ogdlnego

Son = 4 4 o, ®)
gdzie:
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Calke Sy, przeksztaleimy za pomocy drugiego z wyzéj przytoczonych
wzoréw elementarnych. Otrzymujemy z niego najprzéd

1 o
o= gy [+ @03) s |
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a kolejne stosowanie go do liczb =, n—1,n-2, ...
ogélnego

SO,n—— []S,Z) -+ B SOI,
gdzie:
1 n—3.2m—5...3 .. . 2n—3.2n—5...5
v (0= 20 [2%—4 2n—6...2 =+t m—4.2n—6...4
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+ In—4 U+1f,
_1.3.5 . 2n—3
B= 2.4.6 .2 —2
Z uwagi, ze
du 1—u
S‘”—f iy log 14w’
bedzie
g —ue) 1 1—u
Lo = 5 B log Toru
Uwazgledniajac te wartosé we wzorze (6), znajdziemy,
_Fw % @ (O) 1 1—u
Sun = + 4 "L — = Blog M}
skad
1—u F (w)
IOg l+’L& B Uu—} { + u @ (U>} B Sm,n .
Kladac tu za Sa» warto$é jego z (6), otrzymamy
1—uw 2 F (u)
g 175 = e {7 T e (O]
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doprowadza do wzorn

=5+

(10)

(11

(12)
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Uczynmy podstawienie

1—uw =z

14+u

z ktérego wynika w = -q_— =log x — log a; wzor (12) przyj-

Igl_]_

mie wiedy postaé:
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Jest to rezultat, ktéry pragneliSmy otrzymaé. Funkeya
o — w)

ot T

sl o

przedstawia czesé wymierng funkeyi log z, odpowiadajgca stopniowi tworze-
nia n, odpowiedni za$ szereg dopelniajaey jest:

”z P —a m-p-2i—1 . 15
AB E m2i—1 (w—,—a) : (15)
=l
jestto whasnie posta ogélna szeregdw 1)- (@), 3).
Dla przykladn wesmy m = 6, n = 4, otrzymamy wiedy z wzoru (4)
liczby figuryczne czwartego rzedu
1, 4,9, °10,.20,... 3

z wzordw (8) i (10) dostajemy

5
A_..":-—].7 B—'1_6"1

funkeya (14) po przeksstatceniu 1 przy uwzglednieniu Wyrazet (Mi®)
zamieni sig na
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loga+wu [@—a)yt+5az {8az— (a2} ],

60 a3 x?

szeveg za$ (15) stanie sig réwnym
__Q[}*(zc——cﬂ 4 (z—a\® 10 [x —a\' | 20 [x—a\'
5 L7 w—l—a) +?(&o—}—a) +ﬁ(x+a) +l_3(m—|-a) +.- ']’
t. j. szeregowi (3) Wrondskiego.

Warszawa, w grudnin 1892.
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ZASADA NAJWIEKSZEGO WSPOLNEGO DZIELNIKA
W ZASTOSOWANIU DO TEORYI PODZIELNOSCI LICZB
ALGEBRAICZNYCH.

NAPISAE

J. SOCHOCKL

L Wstep

1. Dla usuniecia wszelkich watpliwosci uwazamy za stosowne wy-
szczegdlnié przedewszystkiem te pojecia i okreflenia, na ktérych opieraé sig
bedy dalsze nasze badania. ‘

Rzeczy latwe pozostawiamy czytelnikowi samemu do sprawdzenia; 2y-
czgcemu blizéj oznajmié sig z materyatem, wskazujemy znane dzieto: ,Vor-
lesungen i{iber Zahlentheorie“ Lejeune-Dirichleta.

Wezelka ilogé, bads rzeczywista, bads urojona, czyniaca zadoS6 ré-
wnanin

2 _.]_al wﬂ“l-_{_az%””‘z—}‘...—]’*“nzov

glzie ay, 4y, .. ., a4y 53 liczby catkowite zwyczajne, nazywa sig liezbg cal-
kowity algebraicznag, albo poprostu liczby calkowitg. Liczby
catkowite zwyczajne uwazaja sig za szczegolny przypadek liczb catkowitych
algebraicznych.

Gléwne whasnodei liczb calkowitych algebraicznych sg nastepujace:
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