4 J. Gadomski: Photometrische Beobachtungen des Algolsternes B Canis Magjoris

a

heliozentr. Normalminimum : J. D. 2426 014'880 m. Z. Gr. (K= }13 783),
d

und daraus B—R = —0'0552 gegenitber Hellerich's Elemente (A. N. 5167):

<}
J.D. 2410 357'%3379 -+ 118594989 X E. — Die Lichtkurve zeigt deutliche As.
symmetrie in dem Sinne, dass die Lichtabnahme viel langsamer als die Licht-
zunahme vor sich geht. Obiges Normalminimum weist auf eine weiters Ver-
kiirzung der Periode hin (R. 8. Dugan, Contrib. Princeton Univ. Observatory,
Nr. 6, 5). o
Streszezenie.
Obserwacje fotometryczne gwiazdy zamieniowej B Canis Magoris.

Gwiazde te ohserwowalem fotometrem klinowym Graffa w obserwa-
torjum uniwersyteckiem w Wiednin oraz w Warszawie w okresio czasu,
1930 I 18°—IIT 6% Obserwacje byly w znacznym stopniu utrudnione niskiem
polozeniem gwiazdy w odniesienin do horyzontu (w Warszawie w kulminacji
gérnej gwiazda waznosi sie zaledwie 22° nad horyzont). Pozatem w Warszawie
powaing przeszkode stanowil dym i eieple powietrze, wydobywajace sig z po-
bliskich eieplars ogrodu hotanicanego, opalanych zimows. pors, to jest wéw-
czas, gdy gwiazda jest u nas widoozna.

Klin fotometru przedtem starannie wycechowalem w cisgu 3 wieczordw
za pomocy obserwacyj gwiazd bialych grupy Plejad.

Jasnoéé gwiazdy zmiennej nawigzywalem do jasnodei sssiednich dwdch
gwiazd poréwnaweaych: b(—15°1734) = 539 (A2) oraz g (—17°1917) = 661
(B8). W sumie dokonalem 204 pomiaréw jasnosel gwiazdy zmiennej. Figezae
przecigtnie 4 po sobie nastgpujace odezyty klina w $rednis warto$é, otrzyma-
Tem, po uwzglednieniu ekstynkeji résnicowej, 50 jasnosei gwiazdy zmiennej
(tablica I). a

Przy pomoey perjodu p = 1135950, wynikajacego z najdwiezszych obser-
wacyj tej gwiazdy (B. Kukarkina i J. Gadomskiego), zredukowalem
wszystkie pomiary na minimum Z= 13783 w odniesieniu do linjowych
elementéw Hellericha (A N. 5167). Otrzymane jasnodci normalne zestawione
zostaly w tablicy II oraz przedstawione na wykresie.

Z wykresu wynika: d =000 m==611 oraz:

minimum normalne heliocentr. J. I). 2 426 014880 czasu éredn. Greenw.
(B=+413788), a stgd: O—R = —»0('10552 w odniesieniu do elemeutéw Hel-
lericha.

Krzywa zmiany blasku przedstawiona na wykresie wykazuje wyrasng

asymetrje, otrzymane za$ minimum normalne wskazuje na dalsze wolne skra-

canie sig periodu zaémien.
———

34

icm°®

Uber die kleinste und groBte Entfernung
zweier Raumkurven

(O najm'niejszej i najwigkszej odlegtoéci dwéch krzywych przestrzennych)
von

S. Steckel

Es seien C nnd I" zwei stetige Kurven mit stetig sich .é:nd'ernden Tun_-
gentenrichtungen und Krimmungsradien. Es seien die recl.ltwmkh‘gen Koordi-
naten eines Punktes von C mit «(f), y(£), 2(8), die Koolrdmaten eines Punktes
von I' mit £(z), (z), {(v) bezeichnet. Von den .Fm;.lktlonen‘: z(8), ¥ (&), z(t),
E(z), (%), {(v) setzen wir also voraus, daB sie in gewissen Intervs.xllen.
a<<t<<b, @< 7<f stetige Ableitungen erster und zweiter Ordnung besitzen.
Wir betrachten die Funktion:

flhn) = (e—8+ y—n*+ —0*
und nennen ein Extremum dieser Funktion eine kleinste oder groBte Entfer-

i j i i inimom oder
nung der beiden Kurven, je nachdem dieses Extremum ein Min

Maximum ist. ] )
Eine notwendige Bedingung fur eine kleinste oder gréfBte Entfernung ist,
wie bekannt, das Bestehen der folgenden Beziehungen:

‘ of f
19 55=0 3=0
o2f orf [ &f )’ 0
) on5a o) =
Wenn dagegen auBer (12) noch die Bedinguug:
Brer_(BLy
@ e s > °
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.

erfiillt ist, so ist dies fir eine Kkleinste oder groBte Entfernung hinreichend.
Das Extremum ist dann eine kleinste oder grofite Entfernung, je nachdem
&7 > 0 oder *7 <0
J 2 ’

In der vorliegenden Note versuchen wir den analytischen Bedingungen
(1%, 1%) besiehungsweise (1% 2°) eine einfache geometrische Interpretation zu
verleihen.

Die geometrische Bedeutung der Bedingung (1%) ist -ohne weiteres klar:

Wenn die Strecke PIT eine exiremale Entfernung der Kurven € und I’
ist, dann steht diese Strecke senkrecht zu den entsprechenden Tangenten an
die Kurven in den Punkten P und II.

Es handelt sich also darum, die Bedingung (2*) bezw. (2t) in die geo-
metrische Sprache zu ithersetzen.

Es sei also die Strecke PI7 eine extremale Entferuung der Kurven ¢
und I Wir machen den Punkt P (der Kurve C) zum Ursprung des Koordi-
natensystems und setzen voraus, daB die x-Achse mit der Tangentenrichtung
ao ¢ im Punkte P, die y-Achse mit der Hauptnormalenrichtung, und zwar so,
daB der Krimmungsmittelpunkt O auf der positiven Seite zu liegen kommt,
zusammenfillt,. Nimmt man noech an, daf die Parameter ¢ und = die Bogen-
linge von C und I" bedeuten, so hat man fir den Punkt P:

x =y=z=0
(3) o =1; y'=2 o =0
& = 0; yn___;:’ ¢ =0,
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wobei : L die Krimmung von C im Punkte P bedeutet. Aus der Vorausse-

tzung, d:ﬁ die Strecke PII eine extremale Entfernung ist, folgt nun aus (1%):
E=0

ny {8 =0,

wo: & 7, o, , {' die entsprechenden Funktionswerte fir den Punkt IT be-
deuten. Bildet man die Ableitungen zweiter Ordnung von f(f, 7), so erhilt man:

@

(5) § 3% 9 —_— (&/w/ + "]',7/' + ;Izl)
LYt +a— g+ C—A I
Berticksichtigt man, daf:
@i yrp =1
gy porfpr=1
und setzt man in (5) die den Punkten P und II entsprechenden Werte unter
Beachtung der Gleichungen (3) ein, so hat man:

lﬂ= 1.1
2 o r
1 orf ,

©) S ¢
1 orf

I A, 1 i’ /r II.
o + &8+ " + &
Die Bedingung (1°) kann man daher auf die folgende Form bringen :

@ o< (1= Zjaer o).

Bezeichnet man die Entfernung P IZ mit d, die Krtimmung der Kurve I' im

Punkte IT mic: l, den Winkel, den die (nach dem Krimmungsmittelpunkt &
¢

gerichtete) Hauptnormale von I' im Punkte I mit der Strt?cke H P (gerich-
tet von I nach P) bildet, mit @, so kann man, wie man leicht sieht:
deosg

® EE 4o’ - LF = o

schreiben. Beachtet man noch, daB & dem Cosinus des Winkels & gleich ist,
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den die Tangenten an C und I" in den Punkten P und II mit einander bil-
den, ‘so kann man, nach einer einfachen Umformung, (7) in der Form schreiben:
9) roeost & << (r —1n) (¢ — d cos @).

Bezeichnet man (Fig. I) die senkrechte Projektion von PII auf die Haupt-
normale PO mit PD, dagegen die Projektion von IITP auf die Hauptnormale
ITQ mit 174, so hat man:

r—n=P0O-4DP= DO
o—deosp=ITQ+AIl = AQ
und. die Bedingung (1*) pimmt die geometrisch einfach deutbare Form an:
(11) roeos?d < DO -AQ
Wenn die Strecke PII zu den Tangenten an C und I" iu den Punkten P
und IT senkrecht steht und auBerdem die Bedingung:
(12) rgcostd << DO - AQ

erfullt ist, so ist PIT sicher eine extremale Entfernung der Kurven ¢ und I".
Die Entfernung ist eine kleinste oder griofte, je nachdem die Strecken 0O
und AQ dieselben Richtungen besitzen wie die (auf denselben Geraden liegen-
den) Krimmungsradien PO und I7Q.

(10)

Streszezenie.

Niech beds dane dwie kraywe (C) i (I'), okretlone odpowiednio zapo-
mocg wzordw:

z = 2()

) y =y (@<t <D)
2= 2(t)

oraz:
£ =@

@) 7 =17 a<v<p),
£ =1{0)

przyczem zakladamy, ze funkeje: a(f), y(t), =(t), &(v), 7(7), §(z) posiadajs
w przedziale (a,b) lub (e, ) ciagle pochodne pierwszego i drugiego rzedu.
Rozpatrzmy funkeje:

@ fG)=@—E+y—n+ -0

i nagwijmy kazde minimum (maximum) tej funkeji najmniejsza (naj-
‘wigkszg) odleglodcis kruywych (C) i (I). W niniejszej Nocie podaje wa-
runki konieczne a takze dostateczne na to, aby dany odcinek PII, laezgey
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punkt P kraywej (C) z punktem I7 krzywej (I') byl najmniejszg lub naj-
wigkszg odleglodcia krzywyeh (C) i (I').

Oznaczmy (fig. I) przez O i Q s$rodki krzywizny, odpowiadajgee punktom
P i II, za$ przez D i A razuty prostokatne punktéw I7 i P na normalne PO
i IIQ. Ustalmy na normalnyeh PO i IIQ zwroty dodatnie zgodne ze zwro-
tami odeinkéw PO 1 IIQ, polézmy: PO =r, I1Q =g, za8 kat zawarty mig-
dzy styeznemi do (C) i (I") w pnnktach P i II oznaczmy przez J.

Otrzymujemy wynik nastgpujacy:

Warunkiem konieeznym na to, aby odeinek PIT byl naj-
muiejszg lub najwieksza odleglodcia krzywych (C) i (I')
jest, aby:

1° odeinek ten byl najkrétsza odleglodeia styeznych do
()i (") wpunktachi Pi Il
oraz aby spelniona byla nierédwnodé:

20 rocostd < DO -AQ.
Gdy w ukladzie warunkéw (1° 2% zastapimy warunek 2°
moeniejszym warunkiem:
rocostd << DO-AQ,

otrzymamy uklad warunkéw dostatecznych nato, aby odei-
nek PIT byl najmniejsza lub najwigksza odleglodeia krzy-
wyeh (¢)i (I'). Przytem zachodzi wypadek najmniejszej od-
leglodei, gdy odeinki DO i AQ sa dodatnie zad najwigksze]
odleglofeci, gdy te odeinki sg ujemne.
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