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W. SIERPINSK1.

0 PEWNEJ WLASNOSCI CHARAKTERYSTYCZNEJ
LICZB WYMIERNYCH.

(Sur une propriété caractéristique des nombres rationnels.)

Nazwijmy resztg liczby rzeczywistej = réznice migdzy = i najwigksza,
nie wigksza od = liczbg catkowits, t. j. ¢ —E=.
Dla ciagu kolejnych wielokrotnodci:

z, 2z, 3z, .. e
utwérzmy ciag odpowiednich reszt:

Tis Tas T3y o v o v me v v o0 e s )

(ktadgc: ry== kx — Ekx).

Twierdzenie. Na to, aby liczba x byta wymierna, potrzeba
i wystarcza, izby $rednig wartoscia reszt (r) byta liczba
mniejsza od §.

Twierdzenie to jest natychmlastowym wnioskiem z dw6ch nastepujgcych
twierdzen:

1) Jezeli = jest liczbg wymierna, 7 jej utamkiem nieprzywiedlnym
(mianownik b ma by¢ liczbg naturalngwigksza od jednosci w razie niecatko-

witego «, oraz réwng jednosci w razie calkowitego , wigczajac tu i przypadek
z==0), to wartoscia §rednia reszt (+) jest liczba:

1_ 1
2 2B’
wyrazajac sie analitycznie:

hm _2 (kx —Eke) = —Z):l

Prace mat.-fiz, t. XX 1



198 __ W Sterpifiski. @

Ja doszedlem wiec do nich w sposéb, poniekad, naturalny, gdy tymcza-
sem Cantor, wychodzac z wzoru Eulera i powodujgc sig analogig,
a priori zakltada forme swoich rozwinigé i nastgpnie dopiero dowodzi ich
istnienia oraz bada wlasnosci.

Dowiedzialem sie tez, ze uogdlnieniem rozwinig¢ Cantora zajmowal
sie (w 1. 1892) L. Gegenbauer, w artykule: ,Uber die G. Cantor'che
Zerlegung der Zahlen in unendliche Producte® (Monatshefte fitr Mathematik
und Physik, Tom Ill-ci, str. 7—91).

Lwéw, 6-go marca 1910 r.

CZASOPISMA, KSIAZKI i BROSZURY,
NADESLANE DO REDAKCYI ,PRAC MATEMATYCZNO - FIZYCZNYCH*

od listopada 1909 do grudnia 1910 r.

Amsterdam. Revue semestrielle des publications mathématiques, rédigée sous les aus-
pices de la Société mathématique d’ Amsterdam. 18. '
— Koninklijke Akademie van Watenschappen te Amsterdam. Proceedings of the Section
of Sciences Vol XIIL
Barcelona. Memorias de la Real Academia de ciencias y artes de Barcelona; Ano aca-
demico 1909—1910.
Baltimore. American Journal of Mathematics, Vol XXXIL
Bologna Rendiconto delle sessioni della R Accademia delle scienze dell’ Istituto di Bo-
logna
— M%morie delle R. Accademia delle scienze dell’ Istituto di Bologna. Serie VI
Bruksella. Annuaire I’Académie Royale des sciences, -des lettres et des beaux arts de
Belgique 1909, 1910.
— Bulletin de la Classe des sciences. 1909, 1910.
Cambridge. Proceedings of the Cambridge Philosophical Society 1910. Transactions of
the Camb. Ph. Soc. 1910.
Charizow. Soobszczenja Charkowskaho Matematiczeskaho Obszezestwa. 1909.
Coimbra. Annaes scientificos de Academia Polytechnica do Porto publicados sob a di-
reccao de F. Gomes Teixeira Vol. V.
Edinburgh. Proceedings of the Edinburgh Mathematical Society, Vol. XXVIIIL.
Genewa-Paryz L’ Enseignement mathématique, XII Année 1910.
Helsingfors Acta Societatis Fennicae XXXVIL
Kopenhaga. Oversigt over det Kong. Danske Videnskabernes Selskabs Forhandlinger.
1909, 1910.
Krakow. Rozprawy Wydziatu matemat.-przyrodniczego Akademii Umiejetnodei 1909—1910.
— Sprawozdania z posiedzen Akad. Um. 1909, 1910.
— Bulletin International de I' Académie des sciences de Cracovie. Classe des_ sciences
mathématiques et naturelles 1909, 1910.
Kansas. Bulletin of the University of Kansas. 1909.
Lima. Revista de Ciencias 1909, 1910.
19



200 Czasopisma, ksigzki i broszary. — (2)
Lipsk. Zeitschrift fiir Mathematik und Physik, herausgegeben von Dr. R. Mehmke und
Dr. C. Runge 1909, 1910.

— Bibliotheca mathematica, Zeitschrift fiir Geschichte der mathematischen Wissenschai-
ten, herausgegeben von Gustaf Enestrém in Stockholm, 3-e Folge 10 Band; B G.
Teubner.

Londyn. Proceedings of the London Mathematical Society 1909, 1910.
Monachium. Sitzungsberichte der math -phys. Klasse der Kgl. Bayrischen Akademie der
Wissenschaften zu Minchen 1909, 1910.
Medyolan. Annali di matematica Serie IIl. Tomo XVII, XVIIL
Moskwa. Matematiczeskij Sbornik, izdawajemyj Moskowskim matematiczeskim Obszcze-
stwom. 1909,
New-York. Bulletin of the American Mathematical Society Vol XVI, XVII,
— Transactions of the American Mathematical Society Vol XL
Palermo. Rendiconti del Circole matematico di Palermo 1909, 1910.
— Anauario del Circolo matematico 1909, 1910.
Paryz p. Genewa-Paryz.
Praga. Rosprévy Ceske Akademi¢ Cisafe Frantiska Josefa eic, Tkida II 1909, 1910.

-~ Bulletin international de I'Académie des sciences de I'Empereur Frangois Joseph I,
Sciences mathématiques et naturelles 1909, 1910.

— Véstnik Kral-Ceské spoleénosti nauk, Tida math,-pfir. 1909, 1910,

— Véstnik Ceske Akademie, etc. 1909, 1910.

— (tasopis pro péstovani mathematiky a fysiky. Rocznik XXXIX, XL.

—  (‘endk Strouhal, Thermika, v Praze 1908.

—  Ziva, Casopis prirodnicky 1909—1910.

Rzym. Atti della Reale Axcademia dei Lincei 1909, 1910,
— Memorie di Matematica e di Fisica della Societd italiana delle scienze (3). XVIL
Springfield. The American Monthly 1909, 1910,
Stockholm. Arkiv for Matematik, Astronomie och Fysik etc. Bd. V, VL
Tokyo. The Tokyo Mathematical-Physical Society 1909, 1910.
Torino. Atti della R. Accademia delle scienze di Torino. Vol. XLIII.
Wieded. Monatshefte fiir Mathematik und Physik 1909, 1910.

/47
Sary 1.



	tom21strI.tif
	tom21strIII.tif
	tom21strV.tif
	tom21str199.tif
	tom21str200.tif

