0 PEWNEM WNIOSKOWANIU ANALITYCZNEM
W TOMIE I TEGO WYDAWNICTWA

M. A. BARAXNIECKIL

Z watpliwocl, jakie sie nastreczaja przy czytaniu ogloszonogo w tomie
I‘-ylp »Prac mat,-fiz. artykutu p. W. Gosiewskiego ,O prawdopodobiefi-
stwie blgdéw przypadkowych”, najwazniejsza odnosi sig do rozumowania au-
tora, za pomocy ktorego z formuly (1) dochodzi do formuty (2).

Analityczna strona tego rozumowania jest nastepujaca. Majac trzy wiel-
kosel @, a, b 1 funkeya p véznic z—a, z—B, )

p=f(x—a,z—0),
autor bierze réwnanie
% __

= =fz—a.s—b)=0.

Zamiast ,]'ednak tego réwnania, aby ,sie zabezpieczyé“ przeciwko pierwiast-
kom wspélnym tego réwnania i réwnania p=0, rozwaza réwnanie

12p_ fllz—a. x—b)_o
péx f(r—a, 2—b)"

kt(’),l‘l? oc_zywi_s'cie przedstawia zwigzek miedzy roznicami @ — o i 2— b, od wiel-
]:coscx a. 15 niezaleiny. W skutek tego jakobian tych réznic wzgledem i b
Jest tozsamosciowo réwny zeru, t. j.

O PEWNEM WNIOSKOWANIU.

no
B
et

x| 2w

e =1

20 ' @b
Calke tego rownania *)

a|
g0l
2

DO s

¢ (b—a)

(gilzie ¢(0-~a) jest funkcya dowolng réznicy b—a) mozna napisa¢ w postaci

(x—a) 4 (z—b) o (b—a)==0.

Owoz, autor wnosi, iz to rGwnanie powinno by¢ ,tozsamo z (1) i tylko
jedno,* W skutek tego ma wypa$é (A liczba stala)

2log

L o)t (=) O -0 @

Autor blizéj nie wyjaénia dlaczego, choéby przy najdogodniejszém dla
specyalnego zadania (do ktérego takie postgpowanie analityczne ma byé sto-
sowane) wyznaczenin funkcyi dowolnéj o, ,powinnismy otrzymac* owo przed-
ostalnie rownanie, jako tozsamo z (1) i jedynie mozliwe. Naszém zdaniem, ma~
my tu tylko réwnoSei zern dwu wyraZed, w ktore oba wchodzi zmienna z,
7 czego bynajmniéj nie wypada, aby tylko czynnikiem stalym mialy si¢ one
r6anié od siebie przy jakiéjs wartodel funkeyi ¢ (b—a), niezaleznéj od 2.

Na dowdd, ze takie wnioskowanie bytoby bledném, wezmy prosta funk-
cya p réznic x—a i 2—0,

p= (@—a)*{(z—n) + (=—0)%}.

Witedy rownaniem (1) dla téj funkeyi bedzie réwnanie

217 iiﬁ — 4(z—a) + 2 (@—a) (@—b) -+ 3 (& ~1)P=0. o)

Bezpofrednio sprawdzié mozemy, WyZnaczywszy

2z x—0--2 a _ 4r—a—30

30 br—a—4012° 8 T Bo—a—4b42’

26 7 tego réwnania (17), bedacego zwigzkiem migdzy z—a i z—Db, od ai b nie-
zaleznym, wynika

1) Autor nie uwzglednia calld og6lngj tego rownania F(z—a, z—b)==0, gdzie F ozna-
cza funkeys dowolng; oczywiscie moznaby jg rozwazaé w ksztateie Flz—a, x—b)to(b—a)=0.
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Stosujac wiee tok rozumowania, zaznaczony powyzéj, wnie$éhy nalezalo, ze,
przy odpowiedniém @(b—a), lewa strona réwnania (1') rézni sie tylko czynni-

kiem statym od wyrazenia w nawiasie po stronie prawéj réwnania (2) t. j.

wnieS¢by nalezalo, ze

4p—ay2{a—a)(@—h)+3a—bA =N (—a)He—tol—a)),  (2)

co oczywiscie jest niemozliwe.
Gdyby zas$ p bylo taks funkeya np. p=—=(z—a)? -+ (z — D)2, izby nie bylo
potrzeby mysleé o tem, aby ,sie zabezpieczyé® od pierwiastkow wspdlnych

réwnai p = 0 18—2;:0; to réwnanie (1) sprowadziloby sie do réwnania

f'(z—a, —0) =0 i, nawet przy toku rozumowania autora, nie wypadloby
réwnanie (2).

Krakdw, 7 maja r. 1889,

Na powyzéj poczynione przez prof. Baranieckiego uwagi o artykule
moim zgadzam sig w zasadzie zupelnie, tém wiecéj, Zze blad swdj spostrze-
glem sam nieco nawet wezesniéj, ale, niestety, i jednoczednie zapézno, aby go
jeszcze mozna bylo w Tomie I ,Prac sprostowaé. Korzystajac z nastrecza-
Jjacéj sie obecnie sposobnodci, daje ponizéj dowéd prawa Gaussa, zdaje mi sie,
zupélnie poprawny. Wt G.

DOWOD PRAWA GAUSSA, KTORE DOTYCZY
BLEDOW PRZYPADKOWYCH.

PRZEZ

WI. GOSIEWSKIEGO.

W obec watpliwodei, ktére rzucily na prawo Gtaussa ostatnie prace
Bertranda, sadze, ze praca moja jest bardzo na dobie, a jezell jest przytém
szezesliwie ndaty, watpliwodel te usunie. Okazuje sig bowiem, Ze prawo sre-~
dniéj arytmetycznéj jest ogélnie prawdziwe.

§ 1. Przyjmujemy jako pewnik, ze prawdopodobienstwo popelnienia
Dbedu jest funkeys ciggla bledu, od niewiadoméj wyraznie niezalezng i dajaca
sie wzgledem téj niewiadoméj rézniczkowaé. Jezell wiee x oznacza niewiado-
ma, & x, — jéj wartosé dostrzezong, prawdopodobienstwo Dbledu z—w, bedzie
Qu@—2,).

§ 2. To wiedzae, przypusémy, ze dla oznaczenia niewiadoméj x mamy
jéj miary dane z dostrzezenia:

Ty, Foy 5« o 503
wiwezas réznice:
By, B—Lgy « + + ,5—Tn 1

oznaczaé bed bledy prawdopodobne, a prawdopodobiefistwo popelnienia tych
bredow wyraza sig iloczynem

P= o, (&—;) ¢ (0—1,) - Lo (— )
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