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Jest rzeczg dobrze znana, ze wszystki ieni i
czg ‘ 3, ystkie podstawienia stopnia #, ktére
g.anetpodstawmme, zaWJfarajq,ce tez same 7 liter, przeksztalcajg na samo sie-
. ;;; wmi?f, glupg 1. .Nlech 51, 53 bedg dwa podstawienia, zawierajace te
: e n tl er, i mec-haj (.3‘1, @, beds grupy, zlozone z tych wszystkich pod-
stawien 'ytfhze 7 111'561',. 1 zarazem odpowiednio przemienne z podstawieniami
Z, ‘; ]j: ni e;:h podstawtllema 81,8, 83 podobne, wtedy Gy, G, s3 podgrupani sprae-

upy symetrveznej stopnia n-tego. vodni ier i
ey j stop i-tego. Udowodnimy twierdzenie na-
Warunkiem koniecznym i dostatecznym na to, aby
ETUpY Gy, Gy prze(!stawialy tez samg grupe podstawien?)
Jest:]_b);‘podstawwnia &, 5 byly podobne;ni '
ezeli s; sklada sig z pojedyriczego ¢ o

5, sklada Z yklu, wiedy G, jest grups, utwo-
TZONg Z &y ; jezeli s, jest zlozone z & cykléw %ak, ze 'Zar’fué] d\\'f z pnai’ch v:i)e

) CGauchy: Exercices d'anal i
d yse et de physique mathémati
S A Bzercices atigue, 1844, vol. 8, p. 295;
\:u rda n.1 L‘raft,é c_!es substitations, 1870, p. 24; Serret: Algsbre snpérieure’ £.885 el
Netto: Substitutionemuneorie, 1881, p. 85, et
®) Dwie grupy uwazaja sig za jedng i tg sam: ]
] e 3 g, gdy jedne moi i
drugs; gdy takie grapy s oderwanemi, sg wtedy holo’mnrﬁcznemi. e precksztalelé no
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zawieraja tej samej liczby liter, wtedy G, jest wprost iloczynem wszystkich
grup kolowych, utworzonych przez pojedyieze cykle podstawienia s ).
W tych dwéch przypadkach twierdzenie jest oczywistem. Dla zupelnego
tedy ndowodnienia twierdzenia pozostaje jeszeze zbadaé grupe Gy wiedy,
gdy podstawienie s; skiada sig z k cyklow podobnych. Zbadajmy wlasno-
§ei takiej grupy.

Zauwazmy najprzéd, ze zawiera ona podgrupe niezmienng abelo-
wa rzedu (n/k)f, ktdra jest wprost iloezynem grup kolowych, utworzo-
nych przez jej cykle rzedn m/k. Ta podgrupa zawiera dokladnie n/k
podstawiefi, ktore sg przemiennemi z kazdem podstawieniem calej grupy G,
t. j. z podstawieniami, utworzonemi z podstawienia s,. Poniewaz & cyklow:
podstawienia s, przemiéniajg ste, jako w grupie symetrycznej stopnia k,
ze wszystkiemi podstawieniami grupy Gy, przeto grupa G, jest niepier-
wotng nieabelows i rzedu (n/k)* k!, o ile % jest wigksze od jednoSei. Mamy
teraz dane, wystarczajgce do ukonczenia dowodu twierdzenia.

Przyjmijmy, ze grupy G, i G, nie sg réznemi. Mozna wiedy znalesé
takie podstawienie &, aby bylo S-1GS= G. Jezeli grupa G; zZawiera
skladnik nieabelowy, wtedy postawienie § przekszialea go na sktadnik nie-
abelowy grupy G.. Poniewaz czgsci podstawien s, i s,, zawierajgce te sa-
me litery, wytwarzajg jako ich skiadniki odpowiednio tylko podstawienia

- piezmienne tych skiaduikéw, przeto § musi przeksztalcad te ezgsel jedng na

drugs, t. j. podstawienia s, 1 s, s3 podobne, o ile ich elementy nalezg do ich
sktadnikéw nieabelowych. Gdy za$ pozestate cykle podstawlen s; 1s, wy-
twarzaja podstawienia kolowe niezmieane grup G, 1 G, muszg zatem byé
podobne. Stad s is, sa podobue, o ile grupy G, i G, mogy przeksztatead
sig jedna na drugs, t. j. o ile @, i @, nie s3 réZnemi.

Wogblnosei mozemy okazaé, Ze wszystkie podstawienia stopnia m,
1 zemienne z danem podstawieniem s, tworzg grupe G. Jezeli m=n+ b,
i G zawiera wszystkie litery podstawienia s, to jest wprost iloczynem da-
nej grupy podstawieri &, i grupy symetrycznej stopnia 4, gdy 6>>2. W tym
przypadku zauwazmy jeszcze, ze gdy wezmiemy za s dwa podstawienia do
niego podobne, wtedy wypadng grupy G rozne. Tiwierdzenie stosuje sig do
tego przypadku, i kazde podstawienie s; stuzy dla nieskonczonej liczby grup
podstawied, ktore wszystkie sg rézne od nieskorczonej liczby grup podsta-
wisil, otrzymanych za pomocg tego -samego postepowania z podstawienia
niepodobnego do podstawienia s;.

1) Burnside: Theory of groups of finite order, 1897, p. 216.
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Brief abstract of the paper.

Let s,, 55 be any two substitutions which i

. . X0 S ch involve the same 5 letter
fm&éh]eb Gy, G, be the groups which ave composed of all the substitutit()ii:
x‘n e‘se‘n letters j;hs,t are 'commutative with s, s, respectively. The ne-
:(;iia; {sa&i tsufﬁcxent condition that Gy, G represent the same substitutions
g 8, 8y are similar.  All the substitutions of degr

commutative with s, form a grou e g o

9. When m=n -4 b and this group i
volve all the letters of s, it i i o and e
1, it is the direct product of the gi 7
symmetric group of degres b, When we issimilar it
: X use two di y ituti

for s,, the resulting groups will be distinet. semilar substitations
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Czeé6 pierwsza.

1. Tworzenie wypadkowej n form ogdlnyeh o n zmiennych i dowdd
ich najwazniejszych wlasnosei mozna, jak to wykazatem?), uzasadnié bez
vparcia sig na twierdzenin zasadniczem Algebry. Twierdzenie to okazuje

sig koniecznem dopiero w zastosowaniach.

Powracam dzis do tego przedmiotu, poniewaz mozna przedstawié go
prociej, i dodaje przytem najwazniejsze zastosowania. .

9. Przez forme og0lng zmiennych &, %y ..., L rozumieé
bedziemy funkeye calkowita jednorodng tych zmiennych ze spoétczynnikami

nieoznaczonemi.
Funkeye catkowits nieoznaczonyeh o', u", ..., majacy postaé:

A N ik A h)

gdzie @y, @y .y Pos Yo Yoo - o2 Wr 58 funkeyami catkowitemi tychze nie-
oznaczonyeh, oznaczaé bedziemy krétko przez
(W1 Was - oo n Wl

jezeli nie chodzi nam o blizsze podanie postaci wyrazei @, @s, .-+, Ps-

1) Ze Sprawozdai Akademii Wiedeiiskiej, 12 paddziernika i 30 listopada 1899
%) Sprawozdania Akademii Wiedenskiej, IT, 1886.
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