(0 CALKOWANIU
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0 ROZNICZKACH ZUPELNYCH.

PRZEZ

A, J. STODOLKIEWICZA.

W tomie XTT Pamietnika Wydzialu matematyczno-przyrodniczego Aka~
demii Tmiejetnodei w Krakowie podalem dwa uklady véwnan rézniczkowych,
dajace sie zcatkowadé droga uboczng bardzo prosta. Do podobnego rodzaju
ukladéw réwnai rézniczkowych nalezy takze nastepnjacy nklad 2n—2 rownai
rézniczkowych:

dey =(z ;) div (2, -, dz,,
dz, =(z,—}w,) doy - (zgt-x, ) ds,

A0 =T o1 ) Ay~ (Bs 4 54-20) diy, ¢3)
Ao =2 505 ) oy~ (@2 2, ) devy,

Qs ={eg-ray) -t (o,

okredlajacy zmienne a,. . ., Zoi1, Taickny - . ., Loy jaKo pewne funkcye
dwéch zmiennych niezaleznych z, i z,.

Dla otrzymania jednéj z catek nkiadu nalezy wszystkie réwnania (1) do-
daé; bedziemy mieli natenczas:
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a (wtedt .. 'f‘w)z+1+$n+z+ Aew)={mta e et
+w"7f1'(n_1)($1+$2 } d (‘Z‘l_"mz) .
Jezeli za$§ wprowadzimy oznaczenia:
By 2yt B T @ =2 (9)‘
2y + Ty == 2,

to otrzymamy réwnanie linijne
du={u—+ (n—1)z} ds,
du
dz

czyli
— u=(n—1)z,
ktérego calka jest:
u—++(m—1)z-Fn—1=¢ e
Podstawiajac do ostatniego réwnania wartodei na i = (2), otrzymamy
calke szukana:
@yttt gt . - et (1—1) (B-w) Fr—1 = et
Azeby zmaleZ¢ catki pozostate, napisamy ulklad (1) w ksztalcie zmienionym,
dodajac do obu stron pierwszego réwnania po dz,, do obu stron drugiego —po
dzy, do obu stron 3% po dz,, do obu stron 4% po day it. d. Po uproszezenin
otrzymamy uklad poprzedni w postaci nastepunjacéj:
@ (@ Fwyt-1) = (2,2, )day (o -2y-1) dizy
d (2, @) = (-+ayF1)de (@ tey) di,

@ (@aipat@y 1)y = (Toip o, Yoy (o b s -2pH1) dy ®
& (@argotity ) = (Toop sty 1042 (o st ) 2y

d (Borrtity) = (g 1)de Az, 42, ) day -
Oznaczmy odmienne od 1 pierwiastki réwnania
prt—1=0 ®

przez o, B, 7, . .., T ipomnézmy nastepnie drugie z réwnan ukladu (3) przez
o, trzecie — plzez a? i t. d., ostatnie przez «2»—% natenczas po dodamu i upro-
szczeniu, bedziemy mieli réwnanie:

(@t oD Fe(ed e oo a1 + A = (zta)]

= [(eytF ol b bd@ e .+ @t an)] d @ ecos =)

z ktirego z tatwoscig, po zcalkowaniu, otrzymamy druga catke ukladu (1),
a mianowicie:
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o . .. af"'—?'n:l + m?n-{vg
@yl o(z ey )o@t ap D o (a2 =0y :
Taka sama zupelnie drogg mozna napisaé wszystkie inne calki, odpowia-
dajace nastepnym pierwiastkom 8, v, .. . , T réwnania (4).
Do typu, podobnego do ukladu (1), zaliczy¢ takze mozna uklad naste-
pujacy:

day = (s -+ )da -+ (2, -+ &) doy-(25 -+ ) dg-(2y + 5) dazy,

day, = (2, - §) A+ (@5 + ) dey (@ +18) day (@t 8)duy,

i, = (o8) Qg (oo F8) At (21459 A8, (2140mH8) da,

Ui 0 4 (5 + $) (2, + 9 da (o, + o) da,
ity = (2 4 8)dz4-(2; + §)dy (2 + 5) da (2, +s )d,,

gdzie @, @, . .. , Ts, . . ., T, 58 pewnemi funkeyami zmiennyeh niezaleznych
Ty, Ty, Ty, &y, 11086 zad ¢ jest jakgkolwiek liczbg staly, albo téz moZe ozna-
czaé wartosé.

s==ay @ iy,
Calkowanie powyzéj napisanego ukladu uskutecznia sie latwo weding metody,
wyzéj wylozonéj.

Godném uwagi jest to, ze we wszystkich podobnych, jak powyzsze, ukla-
dach, w ktéryeh wspélezymniki czynia zado$¢ znanym warunkom i zmieniaja
sie przez podstawienia tak zwane kolowe, funkcye, czyniace zadodé uktadowi
réwnan, sa analogiczne z funkeyami kolowemi.

Plock, dnia 5 lipea 1888 r.
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PRZEZ

J. PTASZYCKIEGO.

1. Przedmiotem pracy niniejszéj jest zagadnienie nastepujace:

»Niechaj funkcya y bedzie zwigzang ze zmienng zréwnaniem algebraicz-
ném: wyrazié calke fydz jako funkeya algebraiczna zmienndj « Iub téz do-
wiedé, ze W ten sposdb calka ta nie da sie przedstawié.©

Zadanie to podjat pierwszy Abel, ktéremu zawdzieczamy nastepujace
twierdzenie: ,Jezeli catka fyde jest algebraiczna, to daje sie przedstawié ja-
ko funkeya wymierna flogei # 1 y.“ Opierajac sie na tém twierdzenin, Liiou-
ville ') rozwigzal w zupelnoSci powyzsze zagadnienie. Pé#niéjiinni mate-
matyey zajmowali sie rozwigzaniem tego zadania, jak: Briot i Bouguet 2),
Zeuthen %), Raffy 9 i Humbert %. )

Nie wchodzae w rozbior szezegotowy znanych sposobéw, prowadzacych
do rozwigzania zadania, zauwaze tylko, Ze wszystkie one sprowadzi¢ sie daja
do odsznkania kilku wielomiandw, a to za pomoeg metody wspélezynnikéw nie-
oznaczonyeh,

W pracy niniejszéj chee podaé twierdzenie, ktére pozwala rozwiszaé za-
gadnienie to inng droga. Przyczém twierdzenie to daje moznosé rozwiazania
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