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PREFACE

T’ouvrage dont je publie aujourd’hui la premiéve Parbie et la. re-
production, avec plusieurs modifications et extensions, d'un' cours pro-
fegé & In Faculté des Sciences de I'Université de Wroctaw. Ue volume
& pour objeb I’Agébre des formes extérienres et ses diverses applications,
en particutier Tapplication & la théorie du Groupe symplectique ot &
celle de PEspace symplectique; le second volmme, gui paraitra prochai-
nement, sera consacrd 3 I"Analyse des formes extérieures différentielles.

Ce volume se compose de quatre chapitres. Auw premier, aprés l'in-
troduction conecernant lespace affine et les formes alterndes (§1,2),
je présente les principaux théordmes et notions de la théorie. J°y infwo-

“duis (§3) les formes extérieures comme les symboles de cerbaines fone-

tions de plusieurs séries de variables, en définissant auparavant d’une
manidre formelle les notions de somme ef du produit de ces symboles.
Les. propriétés de la somme et du produit ont été ensnite justifiées aux
1% 11 et 12, olt I'on trouve les définitions de Ia valeur d™ume forme et du
changement de variables. Je ne me suis pas servi de la notion d’arnneau
algébrique dans Pexposition de la théorie, la somme des formes exté-
viewres de divers degrés n’ayant trouvé aucune applieation; il semble
aussi impossible de définir d’une manidre infrinségue la valeur de telle
somme. Dans les pages suivantes (§4) on trouve I'application des pro-
positions générales % 'étude des formes du second degré qui jouent le
168le. prépondérant dans les applications. Lie dernier paragraphe de ce
chapitre traite des formues-densités et des formeg adjoinpes. & une forme
donnde, :

Te second chapitre comprend la théorie des,équabions extérieures
qui sont, comme on le sait, & la base de la résolution du probléme de
Pfaff dont 1’étude sera donnée dans un chapitre dn second volume.

Au troisidme chapitre je considére des applications & la théorie du:
Groupe et de PEspace symplectique. Aprds avoir donné les principales
propriétés du groupe symplectique, j'étudie ici la théorie des variébés
Linéaires de Vespace symplectique et je complate la théorie des formes
extérieures quadratiques en introduisant lés notions de polyndme carac-
téristique et de nombres caractéristiques. Les résultats obtenus jci seront
appliqués dans le second volume & la théorie des formeg différentielles
extérienres du second degré et permettront de résoudre le probléme
d’équivalence de telles formes.




VI

-

. Le IOhapitre’ IV contient diverses applications. Au premier para-
graphe je montre une méthode simple de démonstration des principaux
théorémes sur les déterminants en moyennant les formes extérieures;
au seeond pa.ragmphe je présente ia théorie de la rotation dans les eﬂj
Dages: euclidien et symplectique et enfin au dernier — j'envisage 'appli-
e.atlo.n de la théorie des formes extérieures & la théorie des com llgl;es
lmémres.‘ L'exposé de 1a théorie que je donne dans ce volnme Rup os}
la eonfalsance préalable des éléments dn Caleul tensoriel. Treese

Ifindex hibliographique placé & la fin du volume s& borne AuxX ou-
E:;g«;i et mémoires lis pdlus importants qui se rattachent aux objety trai-

; J& me propose .de donner dan SO0 i ibli i

détaillée de la théorie des formessegzésl‘?gzﬁei.wmme e Dibloguplie

‘Wiadystaw Slebodwiniski

CHAPITRE 1

FONDEMENTS DE LA THEORIE DES FORMES
EXTERIEURES

§ 1. Préliminaires

1. Corps de base. Dans les considérations qui suivent nous pren-
drons comme corps de base, sauf avis confraire, lo eorps. des nombres
réely; cela veut dire que les variables ot les coefficients des formes
que nous nous allons envisager prennent des valeurs réelles. Mais il faut
remarquer gue presque tous les raisonnements qui suivent restent valab- ,
Jeg si l'on remplace ls corps des nombres réels par celui des nombres
complexes.

2. Espacé affine. Nous désigmerons constamment par 4, lespace
affine A » dimensions, rapporté & un repére B, formé d’un point O comme
origine et de n vecteurs indépendants X, Soient 2 les coordonnées
d'un point arbitraire M de 4, par Tapport 4 R, 8 lon passe du
repére R, (0,X,) & un augre £ (0,X,) & 'aide Q’une substitution linéaire
(1) X,=PX, .
de déterminant A==|F7| différent de zéro, les coordonnées du point M
geront transformées d’aprés les formiules -

(2) : @ =P5e;

Ta transformation inverse ge fera par leg égalités
@ 7=,

dont les coefficients safisfont aux relations

(4) gy =Pigi =1,

&% désignant les symboles de Kronecker

g
=

1. pour x=32,. -
{0 pour ez A.

1) Dans tout le livre les indices grecs parcourent les valeurs 1,2,....7.
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