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PRZEDMOWA

Kurs geometris wykredlne; wykladany na politechnikach sklada sig zasadniczo
% caterech creden : rauttw cechowanych, rauiéw Monge'a, aksonometrii i perspekiywy.
Précz tych dzialéw podaje sie pewne fragmenty geometriv rautowe), w szezegdlnoses

‘ teorie krzywych drugiego stopnia oraz wstep do teoris powierzchm drugiego stopnia.

Rudy  tych deialéw posiada w naszej literaturze obszerne opracowanie. Routy
cechowane, reuty Monge'a oraz rzuty perspekiywicae wylotone sq w traech ksigs-
kach prof. dr K. Bartla (,,Reuty cechowane™, T. N. 8. W. Lwow-Warszawa, 1928;
Geometria wykresing, T. N. 8. W. Lwéw-Warszawa, 1922; ,Perspekiywa
malarska’ tom I, T. N. 8. W. Luwsw-Warszawa, 1926), aksonometria za$ 1 geo-
metria rautowa w treech ksigskach prof. dr A. Plamitzera (,,Aksonomelria pro-
stokaina’, Ksiginica-Atlas, Lwéw-Warssowa, 1925; ,,Elementy geometrts rzuto-
wei, K. 8. Jakubowski, Lwéw, 1927, ,,Geometria rewdows’™ K, W. P. A. War-
szawa, 1938).

W swigehu # kowiecamosciq usprawnienia studibw powstata potrzeba ujecie
praeznacaonego dla indynierow materiaty w jednym podreceniku o niewielkie]
objetodoi. Celows temu slugyé ma niniejsza Lsigska. Réwmoczednie zostala ona
tak napisane, aby mégh 2 niej Lorzystad tes student uniwersyletu.

Do napisania tej ksiqzki zachecit mwie prof. dr K. Kuratowski. Jego tet stora-
niom zawdeieceam vhozanie sig jej w drukw — 20 €0 sktadam Mu serdeczne po-
dzrekowanie. ‘

Wicle cennych wwag podezos redakesi udzielit mi prof. dr B. Kwnaster, 20 co
jesters Mu bardzo wdzigoany. Wyratam réwnied podeiekowanie Spdtdzielny

Wydawniczej ,,Ceytelnik’’, Komiietows ..M, onografii Matematycanych”® @ Spwedz-

kiewn Komatetows Pomocy.

Warszawe, styceen 1946 .
Edward Otto.
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ROZDZIAL I
RZUTY CECHOWANE

§ 1. Definicja i wlasno$ci rzutu réwnoleglego

Wesmy pod uwage plaszczyzne z i prosts k nierdwnolegly do 7. Przez

~dowolny punkt P wykredlmy prosts réwnolegla do k (rys. 1).-

Definicja. Punkt F', w kiérym prosta réronolegla do k, a przechodzqea przez
‘P, praebije plaszozyzne 7, nazywa sig routem punktu P na 7 w kierunku k.

Plaszozyzna 7 nazywa sie plaszczymmg rzutu ub rzuinig, a prosta PP’ pro-
MmIenIem TR GCYm. .

Jest widoczne, ze jedl punkt A lezy na plaszezyinie
7, to jego rzut A’ pokrywa sip z A.

Jedli punkt @ lezy na prostej réwnoleglej do k i prze-
chodzacej przez P, to § = P

Rzutem figury geometryczne] mazywa sig zbidr reutdw
‘punkiow tef figury.

Wesmy pod uwage prosts I nieréwnolegls do % (rys. 2). Promienie rzutujace,
przechodzace przez punkty A, B, C, ... proste] I, lezg w plaszezyZnie a
rownolegle] do k; nazywamy jg plaszcayezng rautuigcy.
Punkty A’, B, (, ..., w ktdrych one przebijaja
tzutnie, leza wiec na krawedzi [’ plaszezyen o iz
Krawedz I’ jest wiee — zgodnie z definiejs réutu fi-
gury geometryeznej - rzutem prostej I

Jedli prosta m jest réwnolegla do lderunkm k, to
wezystkie promienie rzutujace schodzg sie z m i
wowezas reutem m jest punlt. Zatem:

1. Rzutem prostej jest prosia lub punkt.

Jedli proste @ 1b sa do sicbie réwnolegle, a nieréwnolegte do &, to oczywiscie
prosta b albo jest réwnolegla do plaszezyzny rzutu-
jace}] «a, przechodzgce] przez a, albo lezy mna niej
(rys. 3). W pilerwszym wypadku plaszezyzma rzutu-
jaca f jest réwnolegla do ¢, a wiec rzub b’ jest rowno-
legly do @', w drugim &’ pokrywa sie z a'. Widzimy
wige, Ze:

1 — 47802 B, Otto

Rys. L.




270 ROZDZIAL VII. Perspektywa

mozna uzyskaé plan przez roéwnolegle do terenu ustawienie plaszczyzny oy.
7 tego wynika, ie przeksztalcenie X' = fo (X)) = F(X,) jest rzutowe. I-To-
niewaz kazdy ruch w przestrzeni jest przeksztatceniem rzutowym (§ 23), wige
tez | w takim polozeniu jak na rysunku 429 — kitére nie musi byé iden-
tyczne z pierwotnym — mamy migdzy (o] & [] przeksztalcenie rzutowe
X = F,(X,). ‘ ; .
7 zalozetr paszych wymika, ze 4’ = Fy(d,), B = Fy(By), €' =F(C,)
iD= Fy(D,). Te same jednak warunki spelnia kolineacja grodkowa X’ =
= F,(X,) miedzy [«;]i[r], dla ktérej S jest §rodkiem kolineacji. Na mocy wigc
wierdzenia o jednoznacznosel przeksztalcen rzutowych (§ 25), przeksztalcenie
fosone F,(X;) oraz przeksztalcenie bezposrednie F,(X,) sa identyczne, tmn.
punkty X’ i X, lezs na proste] przechodzace] przez S. .
Zachodzi jeszeze pytanie, czy istnieje takie ustawienie jak na rysunku 429,
Mozna udowodnié, ze jest ich nieskofczenie wiele. Jednym z nich jest polozenie
plaszezyzny o w chwili zdjecia, jesli réwnoczednie plaszezyzng o, wyobrazimy

sobie w polozeniu réwnolegtym do terenu, a wierzchotki czworokata A,B,C; Dy

na promieniach S4, §B, SC i SD. Srodkiem kolineacji bedzie punkt O obiek-
tywu.

Korzystamy z tego przy sporzadzaniu planéw na podstawie zdjeé foto-
graficznych ze samolotu.

Zaznaczone W terenie wierzcholki 4, B, €, i D caworckata przenosimy na
plaszezyzne (w obrane] skali), opierajac sie na pomiarach w terenie. Nastgpnie
ustawiamy klisze i #rédto éwiatha jak na rysunku 429 Jesli teraz na plaszezy-
#nie &, umieScimy papier fwiatloczuly, to po wywolanin otrzymamy cled
figur ajdujgcyeh sig na m, ktéry jest juz zgdanym planem.

W fotogrametrii opisana czynno$é nazywa sie prostowaniem zdjed lotniezych.
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