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PRZEDMOWA

Wydan_le niniejsze tej ksigzkijest jej wydaniem trzecim. Pierwsze
ukazalo sie przed 30 laty w dwoch czedciach naktadem Polskiego
Kola Naukowego w Moskwie pod tytutem: Analiza, Tom L.
Czesd pierwsza: Liczby rzeczywiste i zespolone, Moskwa 1916,
oraz Czesé d{’ugia_: Dzialania nieskoriczone, Moskwa 1917. Drzielo,
ktére autor pisal internowany podczas pierwszej wojny $wiatowej
(najpierw w Wiatce, péiniej w Moskwie) jako wowczas profesor
Uniwersytetu Jana Kazimierza we Lwowie, bvlo zadedykowane
Odrodzonemu Uniwersytetowi Polskiemu w Warszawie.

Drugie wydanie ukazalo si¢ jako niezmieniony przedruk obu
czescl plerwszego w Warszawie w r. 1923 1 1924 z zasitku W=
dztalu Nauki Ministerstwa Wyznan Religijnych i Qswiecenia
Publicznego.

Obecne wydanie jest fotomechanicznym odtworzeniem drugiego
wydania. Zawiera ono w jednym tomie obie czedci, noszac tytul:
Dzialania nieskonczone.

Przedmiotem ksiazki jest écisty i dosé szczegélowy wyklad
teorii liczb rzeczywistych i zespolonych, teorii ciagéw nieskone
czonych i ich granic, teorii nieskoficzonych szeregow, iloczynéw
i ulamkoéow lancuchowych.

Zadne specjalne przygotowanie matematyczne, poza znajomoscia
arytmetyki elementarnej, nie jest wymagane od czytelnika dla
rozumienia tej ksiazki.

Drugi tom zawieraé bedzie wykiad Rachunku Rézniczkowego,
poprzedzony badaniem funkcyj elementarnych.

Wyrazam gorace podziekowanie Szwedzkiemu Komitetowi
Pomocy, ., Svenska Kommittén for Internationell Hjilpverksam:
het,” Spétdzielni Wydawniczej “Czytelnik”, Ministerstwu
Oswiaty oraz wydawnictwu “Monografij Matematycznych”,
ktérym zawdzigezam wydanie obu toméw tej ksiazki.

Warszawa, we wrzesniu 1947 r.

Waclaw Sierpiiski
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ROZDZIAL 1.
Przekroje 1 liczby niewymierne.

§ 1. Jednem z podstawowych pojgé, na ktoryeh opiera aig
Analiza wspdlezesna, jest pojecie przekroju (wprowadzone przex
R. Dedekinda w r. 1872).

Przekrojem zhiorn wszystkich liezb wymiernyeh nazywamy
kazdy podzial zbiorn wszystkich liezb wymiernyeh na dwie klasy
41 B, taki, iz kazda liczha klasy 4 jest mniejsza od kazdej liczby
Klasy B. Przekrdj taki ormaczaé bgdziemy przez {4, B]; =zbiory 4
1 B nazywaé bedziemy odpowiednio klasg dolng i gérng przekrojn
(4, B). . ‘
Np. jezeli do klasy 4 zaliczymy wszystkie liczby wymierne
wemne oraz liczbg 0, zaé do klasy B — wsaystiie liczby wymierne
dodatnie, to otrzymamy, jak latwo widzied, prackréj [4, B} zhiorn
wezystkich liczb wymiernych. W przekroju tym klasa 4 posiada
element najwigkszy (ostatni), misnowieie liczbg 0, zag klasa B nie
posiada elementu najmniejszego (pierwszego), gdyz dla kasdej liczby
wymiernej dodatniej w istnicje oczywideie liezba wymierna doda-
toia, mniejsza od w, np. w/2. i

Podobniez otrzymamy przelrdj {4, B), jezeli do klasy 4 za-
licwymy wszystkie liczby wymierne mniejsze od licsby 10, zag do
klasy B — wszystkie pozostate licchy wymierne. W tym przekroju
w klasie 4 nie bedzie, jak latwo widzied, liezhy najwiekszej, zato
w klasie B bedaie liczba najmniejsza (mianowicie liczba 10).



