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Une contribution & I'étude de la convergence des
séries de Fourier,
 Par

A. Kolmogoroff (Moscc_)u).

Posons, comme d'habitude,

S, = 1120 + Z(al cos kx + b, sin kr),
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I. Théoréme, Si la suite d'entiers n,(m =1, 2...) ronplit la con-

ditton suivanle:
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alors, ponr la série de Fowurier de toute fonction & carréd intégralle,

S,,, converge presque partout vers la fonction domnde. |
Démonstration. Il est connu que o, converge presque par-

tout vers la fonction donnée; il suffira done de prouver que S, — O,

converge presque partout vers zéro; il est aisé de voir, que ceei -

résulte de la convergence de la série suivante:
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Considérons la somme d’indice p de la série (1). On wura:
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les n, sont déterminds par les inégalités suivantes:

Pt <<= N,
On a évidemment

et, par conséquent, l'expression (2) est moindre que

k-np
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Ceci entraine la convergence de la série (1) et notre démonstration
est achevée. |

IL. Théoréme. Si dans une série de Fourier-Lebesque tous les
termes sont nuls sauf ceux d'indice n,,, (les n, remplissant Uinégalité-
hypothése du th. 1) lg série converge presque partout.

Démonstration. Silon ne considérs que des fonctions & carré
intégrable, la proposition IT est corollaire immédiat de I; mais le
théoréme reste vrai pour toute fomction éutégrable La suite o, con-
verge presque partout; par conséquent on n’a qu'd consldérer la
différence
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Puisque |a, |+ |b, | tend vers zéro pour k—> oo, et d’autre part,
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on voit que la différence (3) tend vers zéro pour k—» co.
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