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8 V. Jarnik:

En observant que #;= @(#,), on a d'aprés les propriéiés

a) et b) de la fonction ¢(f):

M 1 r
<1, 0 <ty b <ty tpy < Min (. 5],

gl —g®) 1 r
i >%_A Ll —F1)+ htp) — o)

d’aprés la définition de E,(g) (voir (3)) on voit que #¢[0,1]— E,(g);
on & done E,(9)C E. L'ensemble E,(g) est donc dénombrable,
Cest-a-dire g e 4,. On a donc K'C K- 4,, c. q. £ d.

Sur les nombres dérivés.
Par
Stefan Mazurkiewicz (Warszawa).

Cette note contient la solution d'un probléme posé par M. Jar-
nik 1),

Il existe pour 0 =2 <1 une foncton f(x) continue a droite (done
de classe 1) et telle que Pon a partout f+(x) = -+ oo %),

Déterminous le systéme de points {cji-t}), k=1,2.., n,=1,2..,
jr=1... 20D de manidre suivante:

1

(1 n=1— 5
1 1 Jep—1
OMpp1—1 2"1+»~+"l‘+‘(‘—'1)+ Oyt g HAAH)

J, —
C,{: ]‘1 k:tl L": "h

Evidemment ¢ ft<c'7‘ J* si le premier nombre non nul de

la suite: n, —mn,y, j1—j,... n,,—n,, Je—Js est positif. Pour un &
fixe les points cji /s rangés d'aprés leur grandeur forment un en-
semble bien ordonné; en désignant le suivant immédiat de cji-/% par
@ (e, on a:

(3) q)((lx Jg) = c.h Jr(-l s1 jk <2Kk—1)

@ P (chud) = %ﬁﬁsiﬂ=%H’
1

®) @ (Chiat) — Chiak = GuEmT gt

(6) i S iy < @ledin i) < @ (i

1) Comp, ce volume p. 1.
2) f‘*‘(x) désigne le nombre dérivé supérieur, droit de =)
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10 S. Mazurkiewicz.

Posons

U] Se(x) ==2%"%(x —ch #k)  pour gtk < o < (chnd )

®) f@) =2’ ful@) pour 0<az<l.

k=1

Pour 0 <2 <1 fi(2) est continue & droite et il en est de mé&me
pour f(z), la série (8) étant uniformément convergente d'aprés I'iné-

galité:

©) 0ss : !

@)= Qb =) (3) = QRE-TH1*

() f_ﬁlﬁ(x)-
0= <1 Il existe deux suites: {p,}, {g,} telles que:

Posons: Considérons un point ' tel que

(10) g "k<x <@(grm k=12,
Soit: z;= ¢ #k+s; on aura les inégalités :
1
— T1-e Gl
1) -z it — G = S
(12) x— ' = el el ...__i____
P, +]+2 Pl Pk+1 2p1+-...+pk +1'+k(k—1)-|.-1

Donc lim ;= 2. D'aprés (6), (7) pour ISk, filx)

k—>»00

est lindaire

et croissante dans l'intervalle o’ <<z < =x.

Done, en tenant compte
de (9), (11) on obhent ' -

(13) f(zk) _‘f(m )>f» zz) _ﬁ(m) W () — w»(w’) -~
Ty — F— - =
2 o 1
=P 1 2 ST =

—_—  lekpl
2t top L HAG—1H +

o 1
=g B1_gua g
23
Done:

(14) f+(:z:)>hm'/i(ic—"—)~—f—(i—+oo e q f d
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Ein Zerlegungssatz.
Von

Stefan Mazurkiewicz (Warszawa):

Sei B ein metrischer, kompakter Raum, 2R der Raum der
abgeschlossenen Teilmengen von R, Wir bezeichnen mit ¢,  — Ent-
fernung und Durchmesser in R, mit ¢,, 4,, — in 2%,

Satg. Es existiert eine abgeschlossene, nulldimensionale Menge
A (C 2R ‘derart dass: 1) jedes Ue¥ ist abzihlbar; 2) JU=R.
Ue¥l

Sind V, We 2R, s0 bezeichnen wir mit % (V, W) die Menge
aller Mengen Z -} W, wo Ze2". Offenbar ist 4 (¥, W) eine abge-
schlossene Teilmenge von 2%, und es besteht die Ungleichung:

@) 6BV, W)= (V).

Hilfssatz. Sei 4 C B perfekt; A:-—i}:iA,; Ae2%; 6(4) < 8(4);

D(C A eine endliche Menge. Es  existieren n endliche Mengen
B,(C A4, i=1,2...n, derart dass fr i

@  5AsB+D)%(4,B+D)=0

‘Wir bestimmen 27 verschiedene Punkte b, ¢,e A—D, i=1,2..n
derart dass ¢ (b, c)> Max.d (4,), was offenbar moglich ist. Das
Punktepaar (&, c) bezeichnen wir mit B, Sei j==i. Wegen
B,(B;+D)=0 und 8(B)=¢(b,¢c) > 6(4) ist B, in 4,4 B, D
nicht enthalten. Also ist B; in keiner Menge aus +(4;, B+ D)
enthalten. Da andrerseits jede Menge aus +(4,, B;+ D). Die
Menge B, enthalt, so hat man (2) und der Hilfssatz ist bewiesen.

Sei P der in sich dichte Kern von B (whre R nulldimensional
und & fortiori zerstreut, so wire der Saﬁz trivial).
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