c O M P T E S R E N D U S
SOCIETE POLONAISE DE MATHEMATIQUE

SECTION DE ORACOVIE

21 et 22.1V.1953. J. Plebatiski (Varsovie), Hquations non-linéas-
res de la physique contemporaine.

2.V.1953. G. Hajés (Budapest), Une nouvelle démonstration du
théoréme de Glauss-Bonnet.

16. VL. 1953. T. Kurzweil (Prague), Revue des résultats de la théo-
rie des opérations analytiques dams les espaces de Banach.

16. VI. 1953. T. Kurzweil (Prague), Contribution & la théorie des
approxzimations dans les espaces de Banach. :

23. VL. 1953. K. Radziszewski (Lublin), Sur un théoréme de la théo-
rie des ovales (voir Sur un probléme extrémal relatif aux figures inscrites
et circonscrites auwx figures convexes, Annales Universitatis Mariae Curie-
Sklodowska, Sectio A, 6 (1952), p. 5-18)1). ’

17. IX. 1953. T. Popoviei (Cluj), Sur le reste dans certaines formu-
les approximatives de VPanalyse.

17.IX.1953. A. Halanay (Bucarest), Swr les équations différen-
tielles linéaires aux coefficients périodiques et presque périodiques.

29, IX. 1953. M. Biernacki (Lublin), Sur les zéros des. polyndmes
trigonométriques dont la swite des coefficients est monotone (Annales Polo-
nici Mathematiei 1 (1953), p. 380-387).

27. X.1953. 8. Golab, La géométrie dans U Union Soviétique.

27.X.1953. M. Krzyzanski, Les théorémes de O. Olm/mk de la
théorie des équations elliptiques.

27, X.1983. W. Kleiner, ,,Les méthodes de la théorie des fonctions
de variable complexe de Lavrentieff et Chabat — nouveau type de manuel
de la théorie des fonctions analytiques.

1) Cf. aussi Section de Lublin, séance du 13. V. 1954, ce fascicule, p. 104.
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19. 1. 1954. X. Tatarkiewicz (Lublin), Sur Vallure asympiotique
des solutions des équations différentielles presque lindaires (voir Anmales
Universitatis Mariae Curie-Sklodowska, Sectio A, 7 (1953), p.19-81).

Résultats des recherches de 1’auteur concernant les solutions de
Péquation

@' — 2a ()’ — b(t)w =g(z,2',t) + f(1),

ot limf(f)e~*=0 pour tout >0, assujetties aux conditions
]
lima (1) 6~ = lima’ (t)e™* = 0.
t—c0 . f—>ca

30. IIT. 1954. K. Maurin (Varsovie), Die Ldsung des gemischien
Rand- und Anfangswertproblems fir die verallgemeinerte Wellengleichung
auf dem Boden der Spektraltheorie im Hilbertschen. Raume.

Folgendes gemischtes Problem wird untersucht:

Pu(w,t) A, 0 u
(1) TR = Azu(w,t) —z,g;] am,[ (x ) ]+° @) u(@,t),
(2) “(wro)=¢(w)7

Gu(®,0)
(3) a v(@),

(4) w(w,t)eD, fir te[a,b],

wo 94 aus der Menge einer positiven Randbedingung geniigender Funk-
tionen durch Vervollstindigung bei Zuhilfenahme des neuen Skalarpro-
dukts (f,g) Ag(—Azf, ¢) gewonnen wird. Dabei wird nimlich eine Funk-
tion f=f(x) als einer positiven Randbedingu.ng gentigend erklirt, wenn
(—A:f, f)=zm(f,f), m>0, wo (f,g)= ff(w)g(w)dw,,(m)

Die Losung des Problems erfolgt in zwei Schritten:

1° Die Losung der operatorentheoretischen Variante von (1)-(4).
Bs sei ——_;fm die Friedrichssche gelbstadiungierte Fortsetzung des Qpe-
rators —A,. Der Definitionsbereich von —A, ist D(—4,)=9,N D(AY),
wo A der Adiungierte von 4, ist. Die operatorentheoretische Variante
von (1)-(4) hat die Gestalt

@U(wyt) .
) i, ) §(0)=p(@)
@ Sy, @) awen(dy),

wo % (t) IEu( 1) ist und du(t)/dt die starke Ableitung von u%(t) bedeutet.
Die Lisung von (1')-(4) ist durch folgende Formel gegeben:

o0 no
’R(’):’“('J):J cos 2P LA R (3) g (i) + J A mqm/l/”tdE(l)j (),
m>0 an>0
wo
- +oo
—dy= [ 1dE()

mx0
die Spektraldarvstellung von — /f, ist.

20 YVenn p,peD(4F), wo k=[n/4]+2 ist, so ist — wie gezeigt
wird — wu(¢) fast iberall in QX[a,b] einer zweimal stetig differenzier-
bd.ren Funktion w(x,t) gleich; d. h. w(z,t) ist die Losung des Problems

(1)-(4).

Die obige Theorie verallgemeinert die RErgebnisse von LadiZen-

skaja 2), die mit der Methode der Bigenfunktionen gewonnen wurden.

15. V. 1954. A. Alexiewicz (Poznan), La convergence & deux nor-
mes et son application (voir A. Alexiewicz et W.Orlicz, On summa-
bility of double sequences (I), Annales Polonici Mathematici 2, & paraitre).

156. V. 1954. A. Bielecki (Lublin), Un mode dappliguer le prin-
cipe des iramsformations appromimatives.

1. VL 1954. J. Aczél (Debrecen), Transformations qui dépendent des
parametres dams les espaces & plusienrs dimensions.

SECTION DE GDANSK

13. X.1951%). B. Tarnawski, Remarques sur les erreurs d’interpo-
lation dans les tables de fonctions.

17. X1, 1951, J. Blum, Revue du développement des mathématiques
dans U Union Soviétique.

18.1V. 1952, B. Tarnawski, Fonctions continues dans la classi-
fieation logarithmique-potentielle des conditions de Hilder.
w(h) étant une fonction non-décroissante, définie pour h>0 et telle
que ,
lm w(h)=0,

PN

% 0. A lapumenckas, Cuewannas gadava dan eunepboaunecrozo ypashe-
nus, Mocksa 1953, p. 70-116.

3) Pour les séances antérieures voir Annales de la Société Polonaize de Mathé-
matique 24 (1963), p. 185-186.

Colloguium Mathematicum TV. T
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1a, condition nécessaire et suffisante, établie par Orlicz %), pour qu’il existe
une fonetion f(x) définie pour —oo<<w<oo, continue, bornée et satisfai-
sant au couple de conditions

(1) C @ h) - f@) <M o ((h),
(2) ﬁng+m~ﬂmmmmn=w,

est appliquée & V'étude des classes H, et Hf de fonctions f(x), supposées
rangées dans la premidre ou la seconde de ces clagses suivant qu’elles
satisfont & (1) ou & (2). Dans le cas particulier de P’échelle logarithmique-
-potentielle de cette clasification, c’est-a-dive lorsque e (k)=h’|logh|",
les classes H, et HZ sont des fonctions croissantes (an sens d’inclusion)
des nombres § et y. Les fonctions f(») envisagdes sont, entre autres, cel-
les de la forme ’

ZCWP‘ (bpz) o0 a,>0, Za'ﬁ<°°) 0< by <bpy1y by c0,
™ %

@ (2) étant une fonction périodique continue, assujettic & la condition de
Lipschitz.

Sans spécifier davantage les propriétés des fonctions ¢ (w), une sé-
rie d’exemples des fonctions f(x) a été définie qui satisfont aux deux
conditions (1) et (2) & la fois. Certains de ces exemples s’étendent gur
I’échelle logarithmique-potentielle toute entiére.

6. V. 1952. B. Czerwiniski, Types de Fourier des équations différen-
tielles partielles du second ordre aux deuw variables indépendanies.

Exemples de la séparation des variables dans les équations diffé-
rentielles partielles,

4, VL. 1952. B. Bielewicz, Sur une solution de U équation dune plague
orthotrope.

4. VI. 1962. M. Broszko, Sur la déformation non-élastique.

12. V1. 1952. W. Pawelski, Uwe estimation du domaine @existence
de Vintégrale du systéme involutoire d’équations différentielles partielles
du second ordre.

11.X. 1952. V. Knichal (Prague), Une démonstration de Pumicité
des solutions de Uéguation de Kirchhoff.

24. X. 1952. B. Kowalezyk, Application de la méthode de relaxation
a la résolution %umémque des équations différentielles ordinaires du second
ordre.

Y) W. Orliez, Sur les fonctions satisfaisant & une condition de Dipschitz gé?ybém-
lisde, Studia Mathematica 10 (1948), p. 21-39.
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24. IV. 1953. K. Zarankiewicz (Varsovie), Sur wun probléme to-
pologique d’applfiaation pratigue directe (voir On a problem of P. Turdn
concerning graphs, Fundamenta Mathematicae 41 (1955), p. 137-145).

6. V1. 1953. B. Tarnawski, Sur une fonction f(z;d,y) continue
et satisfaisant, suivant les valeurs des paramétres, aux conditions de Hol-
der et de Dint dams Uéchelle logarithmique-potenticlle toute entiére.

Les fonctions f(z) considérées sont définies pour —oo<x<<co, hor-
nées et continues.

Une fonction f(x) est dite de classe H(d,y) lorsqu’elle satisfait i la
condition de Holder

(1) |f(z+h)—f (2)| <M || [log ||

pour tout x et pour A>0, la constante M ne dépendant que de f; elle est
de classe H™(d,y) lorsque’elle satisfait 4 la condition

i @b —f@)

@) o Hog B}

pour toub x. Cette classification .est définie pour 0<I<L eb —eo<<y<oo
a l'exception de-Jd=1 lorsqu’on se borne aux valeurs 'y>0 et de §=0
lorsqu’on se restreint & y<0.

Une fonction - f(z) est dite de classe D((S,y) lorsqu’elle satisfait & la
condition de Dini ‘

1
fle+8)—f@)| |

3 RS LI A Y T ]
) J e logip =
pour tout z, la constante M ne dépendant que de f; elle est dite de classe
D™{8,y) lorsqu’elle satisfait & la condition

z+t)—f(z
@ fv“w)<nﬁﬁw
t 7% |logt|” .
pour tout x. Cette classification est définie pour 0<I<1 et —oo<Cy <o
4 Dexception de =1 lorsqu’on se borne & p>1, et de é=0 lorsqu’on
se restreint 4 y<{1. On admet que

f(w): Zan¢(bnm)y
n=1
ol 4, =40 o (1), b, =A4"" et A>1, la fonction ¢(x) étant pério-
dique et satisfaisant » la condition de Lipschitz. La fonction f{z) est
& la foigs de clagse H(d,y) et H™(8,y,) lorsque y;<y. Pour §>0, elle
Th
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est aussi & la fois de classe D(8,y) et D®(d,;») lorsque y, <y, e pour
5=0 elle est, encore silmutanément, de classe D(0,y-1) ¢t D (0,9, 4-1)
lorsque y, <y<<0.

On connait des exemples de fonctions f(») satisfaisant anx deux
conditions (1) et (2) & la fois pour certaine échelle de valeurs de & et
y. Les exemples pour les conditions (3) et (4), en particulier qui sa-
tisfont aux conditions (1)-(4) dans toute I’échelle logarithmique-poten-
tielle des valeurs de & et y, sont nouveaux.

21.X. et 1. XII. 1953. K. Mosingiewicz, Nouvelles -méthodes de
compensation des erreurs de mesurage.

La méthode de déterminer le polyndéme du 3™ degré & l'aide de y,,
Ay, A"y, ot 4"y, ") conduit &4 une parabole passant exactement par 4
points initiaux, mais les points suivants s’écartent de plus en plus de
cette courbe.

Bn supposant d’abord que si toutes les données fournies par le me-
surage étaient utilisées, le polynéme ne différerait que peu de celui de
Gauss (satisfaisant au postulat de la somme la plus petite des carrés des
écarts), lantewr a déduif les formules ‘
247y, 24"y

K] O -
= T - 3%d,

(1) o .
I=gm—sw T _Om

(% étant la moyenne arithmétique des 2; et N — le nombre des mesu-
rages) pour déterminer les coefficients a, b, ¢ et d du polynime

(2) y=a+ bot ox® - do’.

Cependant, méme cette parabole s’éearte considérablement de celle
de Gauss quand les points fournis par le mesurage sont plus dispersés.

L’auteur est parvenu toutefois & la solution du systéme d’équations
normales de Gauss en symboles généraux dans la forme

a=a(N,z)yl@), ..., d=d(N,s)y(z)

et il a composé la table des valeurs des coefficients a(N,x),...,d(N,®)
pour N¥N=1,2,...,50. On peut ainsi déterminer le polyndme de Gauss
par un procédé fort rapide qui réduit la méthode des plus petits carrés
4 lexéeution de quatre opérations algébriques, grice i quoi ce procédé
est accessible aux techniciens ne se servant pas du caleul infinitégimal.

La marche parabolique des coefficients de Gauss a(N,) s’est montrée
tout & fait différente de celle des coefficients qui interviennent dans la

) Voir G. Brown, Higher Mathemativs, London 1944, p. 198.
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méthode basée sur les formules (1), e’est ce qui a élucidé la raison pour
laquelle la parabole (2) s’écartait fortement de celle de Gauss dans le
cas d’'une digpersion notable des points donnés par les mesurages.

Ensuite, Pautomatisation de la méthode de Gauss a été améliorée
en introdunisant un mnouvelle méthode, -laquelle — il est vrai — n'est
qu'approximative, mais conduit au polyndme qui peut etre considéré
pratiquement comme identique a celui de Gauss. Dans cette méthode,
il 'y a que deux coefficients, a, et a,, aingi que d,, et d,, correspondant
4 chacun des coefficients o et d du polyndme du 3™° degré indépen-
damment du nombre des donndes du mesurage. Ces coefficients ont
ét6 également mis en tables.

Enfin, une condition nécessaire et suffisante a été établie, pour qu’une
méthode donne un polyndéme d’auntant plus proche de celui de Gauss que
la digpersion des points de mesurage autour de la parabole est plus pe-
tite.

19. XII. 1953. E. Tarnawski, On the category of the set of conti-
nuous functions f(x) having for every x at least one of the right-side deri-
vatives infinite.

Let f(z) be a continuous function, periodic with period 1, defined
for every value of the real variable z. Let « (k). be a function defined for
h>0, non vanigshing, monotone, non-decreasing and tending to zero for
h—0. The space H, of all functions satisfying the condition

If(x+h)—f(@)|<w(lhl) for every = and &
is a 6ompl,ete. space, the distance being defined by

A(f1,fa) = max |f, (@) — fo (.’L‘)]
Let finally o<w<l

R ]
A(h)y=sap ~——-.
() 0<t<1;: w (t)

THEOREM. The set of functions f(x) belonging to the space H,, and hav-
ing for every x at least one of the vight-side derivatives infinite is @ resi-
dual set in the space H, if Um A(h)=0, or it is empty if Lim A(h)>0.

h—s+0 h—>+0

The theorem remains true, and its proof can be simplified when the
space H, is replaced by the space € of all functions f(x) continuous
and periodic with period I. In the last case we obtain the theorem
of Banach®).

8 8. Ba.’nach, Uber die Baire'sche Kategorie gewisser Funklionenmengen, Stu-
dia Mathematica 3 (1931), p. 174-179.
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21.1.1954. K. Zarankiewicz (Varsovie), Sur Puniformisation des
fonctions continues (voir R.Sikorski and K. Zarankiewicz, On wuni-
formization. of functions (I), Fundamenta Mathematicae 41 (1955),
P. 339-344).

4. II1. 1954, E. Wozny, Le triédre de Irenet et ses applications
& Vétude des courbes. .

En vue d’application aux courbes minima dans Pespace de Lorentz”),
les considérations préliminaires ont été devéloppées d'une maniére gé-
nérale.

8. IV. 1954. T. Wieckowski, Hvaluation des intégrales définies par
la méthode des résidus.

22.V.1954. W. Orlicz (Poznan), Swr guelques problémes de la théo-
rie générale de limitation. ‘

Les problémes suivants ont été envisagés: équivalence des métho-
des de limitation linéaires, structure des domaines de limitation, théoré-
mes du type mercerien. Les résultats de recherches des mathématiciens
polonais concernant leg méthodes continues et celle de Toeplitz ont été
discutés, de méme que les recherches récentes qui sont en cours dans
ce domaine & Varsovie, Lublin et Poznai.

24.V.1954. W.Orlicz (Poznan), Sur les swites d’opérations Uliné-
aires et pseudolinéaires.

28. V. 1954. W. Pogorzelski (Varsovie), Sur les équations intégrales
singuliéres ®).

28.V.1954. W. Pawelski, Sur Destimation du domaine o existence
et de lo portée des intégrales d'un systéme & équations différentielles ordi-
naires.

28.V. 1954. BE. Tarnawski, Swr la catégorie de Vensemble des fone-
. T hy—
tions | pour lesquelles lim M

, , ) w({A])
continues satisfaisant & la condition de Lipschitz généralisée (h paraitre
dans Fundamenta Mathematicae).

Soit H, V’espace de toutes les fonctions f périodiques de période I
et satisfaisant pour —oco<m<ioo et —eo<h<Coo & la condition

=00 dans Pespace des fonctions

(1) et =@ o),

ol w est une fonetion définie pour h>-0, non-déeroigsante et tendant

?) Cf. la séance du 29, VI. 1954, ce fascicule, p, 103.
¢ Cf. Section de Poznan, séance du 5. XII. 1963, ce fageicule, p. 112
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2 zéro avec h, la distance entre deux fonctions f, et f, de H, étant dé-
finie par la formule

A(f1,f2)= max |fy(@)— fy (o)},
o<l

le cas trivial ol

L
hsto0 @ (h)
étant exclu. L’espace H, ainsi défini est complet.
L’ensemble R des fonections feH, satisfaisant pour tout z réel & la
condition

| — [feth)—f@) _
@ ];.1,13 w(|h}) -
ol

h

hl_lffo w(hy
est vide ou résiduel (ce qui veut dire que l'ensemble H,—R est de I
catégorie de Baire dans H,).

Te théoréme subsiste en remplagant H, par Pespace € de toutes les
fonctions continues périodiques et il devient dans ce cas le théoréme
d’Auerbach et Banach ?).

29. VI. 1954. B. Czerwinski, Elimination de la premiére dérivée
dans T équation mon-linéaire de second ordre.

Klimination de la premiére dérivée y' dans I’équation
¥+ Q@)y +R(z,y)=0
a Paide de la substitution
2= j'g—fQ(w)dwdw, y ($) =7 (Z) .

29. VI 1954. B. Wozny, Produii scalaire et produit vectoriel dams
Pespace de Lorentz 10), :

SEOTION DE GLIWIOE

12. 1. 1954. A. Wakulicz, Sur un probléme darithmétique.

13. I1. 1954. C. Kluezny, Sur le principe topologique de Wazewski
concernant Vallure asymptotique des solutions @'ébquations différentielles.

%) H. Auerbach et 8. Banach, Uber die Holdersche Bedingung, Studia Mathe-
matica 3 (1981), p. 180, Satz 1. ‘ '
10) Cf. la séance du 4. III. 1954, ce fascicule, p. 102.
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Résultats de auteur obtenus par application de la méthode propo-
sée par Wazewski 11).

10. TIT. 1954. A. Czarnota, Sur certaines formules générales de som.-
nation. .

14. VI. 1954. A. Zawadzki, Une généralisation des projections de
Monge.

SECOTION DE LUBLIN

16. V. 1953. Z. Butlewski (Poznan), Sur une équation différentielle
du 4™ ordre.

16. X. 1953. K. Tatarkiewicz, Méthodes approwimatives du cal-
cul dans I Union Soviétique.

30. X. 1953. M. Biernacki, G. M. Golusin (1906-1952) et son oewvre
mathématique.

13. XI.1953. A. Bielecki, Sur-les démonstrations du théoréme de
Gauss.

5. XII. 1953. M. Warmus (Wroclaw), Sur wn nomogramme du pro-
cessus itéré avec illustration par un ewemple cinématique des moteurs de
type V et de type étoilé (voir Zastosowania Matematyki 2 (1954), . 67-82,
en polonais avec un résumé en anglais).

15. 1. 1954. A. Bielecki, Swr la notion dangle en géoméirie blé-
mentaire,

27. 1L 1954. 8. Golgb (Cracovie), Comtribution & Valgdbre des opé-
rations dams le corps des mombres réels (voir Rocznik Naukowo-Dydak-
tyczny Wyszszej Szkoly Pedagogicznej w Krakowie 1 (1954), p. 3-10,
en polonais). '

3.IV. 1954. R.Sikorski(Varsovie), Sur les distributions de Schwartz.

3. IV, 1954_. W. Orlicz (Poznan), Swr les séries parfaitement con-
vergentes dams des espaces fonetionnels (voir Roczniki Polskiego Towarzy-
stwa Matematycznego, Seria T, Prace Matematyczne 1(1955), p.393-412,
¢n polonais).

13. V. 1954. A. Bielecki, Sur un théoréme de la théorie des ovales?).

13. V. 1954. K. Radziszewski, Swr wn théoréme de la théorie des
ovales'®),

M T, Wasewski, Sur un privcipe topologique de Vexamen de Pallure asymplo-

m}qu des intégrales des équations différentielles ordinaives, Annales de la Socidté Polo-
naise de Mathématique 20 (1947), p. 279-813.

4} Cf. Seotion de Cracovie, séance du 23, VI, 1958, ce fagcicule, p. 96.
18} Ibidem, '
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SECTION DE LODZ

12. 1. 1953%).  Z. Zahorski, Hvaluation de Paire de la pariie dé-
coupde dans la surface de sphére par wn ellipsoide concentrique.

Un calcul & I'aide du facteur discontinu de Dirichlet et de la méthode
des résidus de Cauchy appliquée aux intégrales définies réelles de —oco
A +oco conduit aux formules élémentaires pour laire § de la partie de
surface sphérique & 7 —1 dimensions ’

n
2
E i =1
N o LS .
contenue dans Pellipsoide

k2
1,,2’:‘1 ay@Ey=1 o >0,

en supposant que le membre gauche est une forme définie positive et que
toutes les racines caractéristiques de la matrice [lay| sont de multipli-
cité paive. Par conséquent, n est aussi pair. Solent A4 <A, <...<<4, les
valeurs de toutes ces racines. Alors l'aire en question est, dans les infer-
valles (0,4), (4,4, ..y (4y,00), un polynéme en t. Aux intervalles
différents viennent correspondre des polyndémes différents: au premier
le polyndme égal & la constante zéro et au dernier cehu :égal 4 la con-
stante § (laire de la surface sphérique tout entiére).

Sans Phypothése de la multiplicité paire, les intégrales résultent hy-
perelliptiques et pour n=3 — elliptiques.

30. III. 1953. %. Charzyriski, Sur les fonctions wunivalentes algé-
briques et leurs applications.

13. et 29.IV.1953. L Wiodarski, Sur les méthodes continues de
limitation (voir Studia Mathematica 14 (1954), p. 161-199).

5. X.1953. M. Biernacki (Lublin), Sur quelques problémes de la
théorie de fonctions univalentes et multtvalentes.

12. X. 1933, Z. Zahorski, Swr wun probléme extrémal @interpola-
tion.

Un polynéme de degré 2n au plus prend des valeurs de module 1
AUX POINGS &y ,#,...,o, du cercle-unité (au moing). Il s’agit de donner
une egtimation (par défaut) non-banale du minimum de la somme des
carrés des modules des coefficients du polynéme variable, les n points
étant fixés.

Llestimation trouvée dépend du minimum A des distances entre
ces points. Elle est obtenue par construction d’une minorante qui est

1) Pour les séances antérieures voir Annales de la Société Polonaise de Mathé-
matique 24 (1953), p. 187-191.
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une solution de équation différentielle engendrée par une inégalité difté-
rentielle. I1 y sont appliqués les théorémes de S. Bernstein et A. Zygmund
sur le module de la dérivée d’un polyndme.

Llestimation de la mesure de lensemble des points (mzy,2,,...;m,)
de Pespace & n dimensions, pour lesquels ce minimum est inférieur & 1,3,
dépend de nd, la valeur de 2 diminuant lorsque b croit.

2. XT.1953. Z. Zahorski, Sur les résultats récents des mathémati-
ques en URSSK.

30. XI.1953. W.Janowski, Le mazimum de la partic imaginaire
des fonctions univalentes bornées.
Les fonctions holomorphes univalentes de la forme

(1 ° Flz)=2+A.2"+...
sont considérées dans le cercle |¢/<1. Htant donné un nombre M>1
quelconque, solent Fp la famille de toutes les fonctions bornées (1)
agsujetties & la condition |F(z)|<M et F, — celle de toutes les fonetions
de la forme (1).

On a les théorémes suivants sur Pexpression E?{F(r)} pour la valeur
fixée de r: .

I, Toutes les fonctions F(z) de la famille 'y, satisfont & Uinégalitd

(2) I (1)} < oar SR gy

ot o (0<<onr<<r) et gy (8inga>0) sont les racines des équations sui-
vantes en ¢ et ¢:

2

e V.. 0 0
1 —9.= 1.5
[ +(M)]Sm‘” i M o1—v .
> PRt log |- :1_{_? +log M ———— =0,

A o L+ M o
2 ging — 142 14 -5 =
e [ +(M)] Ty r(g M)

l/l 12
M 1y 1—9*
= log? - -t S | —log? M s
¥ g e igr g’ T o\’
1+ - - — S
M 0 M
& savoir les racines pour lesquelles le produit ¢-sing est le plus grand.
La limite (2) est atteinte.

II. Toutes les fonctions de la famille F,, satisfont i 1'inégalité

(3) ' NP (1)) < oo 8NPy,
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oll ¢, ¢t ¢, sont leg racines des équations

Pl 7 1 -
]ognglogl- , -sing,-log +) , ¢m=eos<pw-10g1+7-.
N 1—r

La limite (3) est aussi atteinte.

4. 1.1954. Z. Zahorski, L'éat actuel de la théorie métrique des
fonctions réelles.

8.1.1954. 8. Turski (Varsovie), Le probléme de la théorie de 1élas-
ticité des corps anisotropes.

8. I. 1954, 8. Jaskowski (Torud), Communication swur Pinsolubilité
d'une classe des problémes dewistence concernant les équations différentiel-
les ordinaires.

18. 1. 1954, Z. Zahorski, L'état actuel de la théorie devcnptwe des
fonctions réelles.

15. 111, 1954. J. Lipinski, Swr les ensembles E,L={f(9c=)>a} powur
les fonctions intégrables au sens de Riemann.

On a les théorémes suivants pour les fonctions f(x) dont les points
de discontinuité forment un engemble de mesure nulle:

1. Pour quw'un ensemble K silué dans Vespace euclidien & n dimensions
& s0it un ensemble B, dune fonction f(x) ayant Vensemble de points de
discontinuité de mesure 0, il faut et 0 suffit qu’sl ewiste un ensemble B
éant un B et satisfaisant aux conditions

ECE'CE o |E'-Fr(B)=0.

2. Pour que Vensemble des points de discomtinuité d’une fonction f(x)
définie dans E soit de mesure 0, il faut et il suffit que pour cette fonction
asb entraine |Fr(E,)  Fr(B,)|=0.

Cette condition équivaut & ce que l’ensemble des nombres a pour
lesquels |Fr(Z,)|>0 soit au plus dénombrable.

Le thémémc 1 est appliqué pour résoudre le probléme suivant: un
ensemble B de nombres réels et un nombre a étant donnds, existe-t-il
une fonection f(x) intégrable au sens de Riemann dans tout intervalle,
ayant une fonction primitive et pour laquelle E,=FE? L’ensemble F
doit satisfaire aux conditions nécessaires établies par Zahorski 15) qui
résultent de 'existenee d’une fonetion primitive localement bornée, & sa-
voir aux conditions M,. L’intégrabilité de la fonction f(x) entraine en
outre que l’ensemble E doit satisfaire aux conditions du théoréme 1.

¥) Z. Zahorski, Sur la premiére dérivée, Tranractions of the American Mathe-
matical Society 69 (1950), p. 1-54.
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La fonction f(z) proposée comme solution du probldme eyt un cas
particulier de celle définie par Zabhorski, qui est une dérivée bornée con-
struite pour un ensemble satisfaisant aux conditions M,. Le théoréme 1
permet notamment de remplacer les fonctions approximativement con-
tinues par des fonctions continues et les ensembles composés de points de
leur dengité par des ensembles ouverts. Il permet aussi de se passer du
théordme de Lusin et Menchoff, d’aprés lequel on peut intercaler entre un
ensemble mesurable A et son sur-ensemble fermé B, composé de points
de densité de A, un ensemble fermé ¢ composé de points de densité de
A et tel que B se compose de points de densité de ¢. Grice & cey sim-
plifications, la construction de la fonction f(x) devient tout & fait
élémentaire.

Ensuite, le théordme 1 est appliqué pour résoudre le probldme

analogue sur la fonction f(z) intégrable an sens de Riemann dans tout
intervalle borné et approximativement continue. La construction est ana-
logue & celle de la fonction approximativement continue, mais pas né-
cessairement intégrable au sens de Riemann, définie par Zahorski¢)., La
continuité approximative de la fonetion f(x) entraine que E doit satisfaire
aux conditions M;. Cet ensemble étant assujetti en outre & celles du thé-
ordme 1, le théoréme de Lusin et Menchoff est remplacé par le lemme sui-
vant: si un ensemble fermé F de megure nulle se compose de points de
densité d'un ensemble ouvert , il existe pour tout ¢>0 un ensemble ¥,
fermé, formé de points de densité de G et tel que FCF.CG+4F, que
|Fr(F,)|=0, |[F|<e et que F se compose de points de densité de Z,.

La démonstration de ce lemme est modelée sur celle du théordme
de Lusin et Menchoff généralisé par Zahorski 'f).

La démonstration que la fonction construite est intégrable au sems
de Riemann fait intervenir le théoréme 2 (on a [Fr(H,)|=0 pour tout
b+#a).

17. V. 1954. Z. Charzynski, L'index dun point par rapport & une
courbe et son application aux équations non-linéaires.
Soit ¢ une courbe fermée, définie par les équations

§=Ul(z,y), 77=V($71/5:

oit @ et y parcourent la circonférence #*--4y*=1 ot les fonctions U et V
y sont analytiques réelles.

L'index d'un point hors € par rapport & cette courbe est défini comme

égal & 0 ou 1, suivant que la droite par ce point coupe la courbe un nombre

®) 7. Zahorski, Uber die Menge der Punlite, in welchen die Ableitung umendlioh
ist, Tohoku Mathematical Journal 48 (1941), p. 321-330.
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pair ou impair de fois (chaque intersection étant comptée avec sa multi-
plicité, donc la tangence un nombre pair de fois, ete.). La notion est .
ensuite étendue par 'approximation aux courbes continues arbitraires.
La valeur de ’index est un invariant de certaines homotopies.

En appliquant la notion d’ndex, ’on parvient au théoréme sui-
vant:

Soient F(r,y) et G(x,y) des polyndmes homogénes réels des degrés
wnpairs m el n respectivement ef tels. que les ébquations F(x,y)=0 et
G(w,y)=0 n’aient que les solutions nulles; sotent en outre f(x,y) et glx,y)
des fonetions continues sur le plan x,y de variables réelles, satisfaisant
aux conditions

lim —,!(I '/_)J_“_ =0 e lim 9(@,9)

Y (l/,l, + yi)ﬂ L0 (]/w + u)1)! B

Alors les équations

F(w,y)+f(z,y)=0 e G,y +g(x,y)=0

ont toujours une solution sur ce plan.

On a un théordme analogue pour les systémes d’équations & plu-
gieurs inconnues.

31. V. 1954, W. Janowski, Sur les fonctions univalentes k-symé-
trigues.

Soient: @, la famille de toutes les fonctions holomorphes univalen-
tes k-symétriques dans le cercle |2|<<1 de la forme
() B(2)= 2+ By 14 By 1t

k étant un entier positif, et @, celle de toutes les fonctions bornées de la
méme forme assujetties & la condition |[D(z)]<<M, ol M>1 est un
nombre quelcongque.

En considérant pour z et 9">0 fixée les expressions

|®(2), argd(2)fe, R{BMN}, ID(r)],

on a les théorémes:
I |®(#)| <Ry pour loute fonction D(2)eDyr ol

2 S
O<Bal<lel o b G MV T

1L |®(2)| <R, pour loute fonction D(2)eDy, .ot R=|2|/[L—|2[*T*".
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IT1. arg @ (2)/e< Ry pour toute fonction D(z)edDy ol
11— Ry B [ — (Rag /MY 11" ]
ko T(Rye /)" + (Rag/ M) T [el*
2R MY ' ,,,,,,,, — (R M ’LT‘?,‘{"L]
14 (Ryy /M) 14 (Rag /MY 14 [2)F
1 o™
; [(M Ry — (B e ] M ¥
IV. arg ®(z)[2<<Qy pour toute fonetion ®(2)ed o

L2yr= 0< Ryp<Cle|,

+ log M* — T w= ().
. iz ,

N O
0,= -log
I WU
- R{P (1)} <Ry powr toute fonction ®(e)e Dy ol
]a e
V<By<lsl ot M T

[1— (Rag/ M~ (17
VI R{D()) <R, pour toute fonction ®(z)eDy, o Rog=r[(1—rFPk,
VII. ;7{@(7’)}<RM sin Ry, pour toute fonction D(z)ePp 0%
0<Ry<r, sinfy>>0,
[+ (Rag/ M) sin Q— 2 (Ryg /M) [1— (R MY 1--9]
2 (B MF sin @~ [14 Ry M)*] T (Ra [ M) 1 2%]

2k

1—7

+1 M’“ —
O T Ry = (R Y

=)
et 8 est égal a

(R MY 1— 'r] T— L
/ [__( log 2M 2
k] 14 (Ry /M) 1477 = (M Ry — (R | MY ] * i
1 étant un entier entre 0 et k—1 et les trois nombres 1, Ry et o, btamt
en outre choisis de fagon que la valewr Ry sin 2y, soit la plus grande,

VIII. 9{@(?)}@1@ sin., powr toute fonction @D(z)ed, o I, et
Q2 satisfont aux éguations

1 & y
long=-[log 4 ,cJ,amQ. logH"r]

k 1

1 147" l

2 = . —_— —
S cos 2, logl 7"+2nk’

et ces limites sont atteintes.
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SECTION DE POZNAN

9. IV.1953. J. Lio§ (Torunt), Sur les problémes de Valgébre générale.

Quelques applications du théoréme de Godel sur le caleul étroit des
fonetions propositionnelles aux problémes de P’algébre générale.

17.IV. 1933, J. Kurzweil (Prague), On the metric theory of diophan-
tine approximations.

Given a positive function ¢(x) a number x is said to admit the ap-
prozimation @(g), if there are infinitely many pairs of integers p,q such
that ¢>0 and that the inequality

p |
& —— <p(g)
q!

is fulfilled.

Let A, be the set of all numbers z from the interval I=(0,1), which
admit the approximation @(g). The sets 4, and T—A were investiga-
ted by means of the Lebesgue and Hausdorff measure, and results in this
direction were obtained by Khintchine, Jarnik (the case of simulta-
neous approximations) and by the author.

8.V.1953. M. Altman (Varsovie), Mean ergodic theorem in locally
convex linear topological spaces (voir Studia Mathematica 13 (1953),
p. 190-193).

21.V.1953. A.Schonhuber, Problémes de la didactique des ma-
thématiques dans les ébcoles techmiques.

23.V.19583. J. Krzy# (Lublin), Sur wn théoréme de Lasker (voir
On monotonity-preserving itransformations, Annales Universitatis Mariae
Curie-Sklodowska, Sectio A, 6 (1952), p. 91-111).

23.V.1953. P. Roszko, Sur Vhisioire de la géoméirie euclidienne.

Analyse critique du role joué & diverses époques par les ,,Bléments”
d'Buclide dans enseignement scolaire et de linfluence exercée par la
réforme de d’Alembenrt.

22.IX. 1953. T. Popovici (Cluj), Sur qmlques propriétés des fone-
tions conwexes.

3.X.1953. M. Biernacki (Lublin), Sur les zéros des polyndmes
trigonom élrigues dont la suite des coefficienls est monotone 17,

22.X.1953. J. G. - Mikusinski (Wroctaw), On Schwartz's distribu-
tions and operational caleulus (expository lecture).

1) Gf. Section de Cracovie, séance du 29. IX. 1953, ce fascicule, p. 95.
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Three different approaches to the theory of distributions were pi-
ven:

1° based on the theory of linear functionals *#),

2° based on the concept of weak convergence '?),

3° algebraic approach?).

The relations of the theory of distributions with the direct method
in the operational calculus ') were also discussed.

6. XI.1953. W. Orlicz, W.Matuszewska et T. Albryeht, Ré-
sultats de recherches des mathémaeticiens soviétiques dans le domaine de I'wna-
yse fonctionnelle.

21. XI1.1953. K. Tatarkiewicz (Lublin), Swr Calliwre asymploti-
que des solutions des bquations différentielles presgue lindaires 22),

Un apergu de Phistoire et de 1'état actuel des recherches sur les pro-
priétés asymptotiques des équations différentielles ordinaires ot les ré-
sultats de Paufeur sur les solutions de égnation

' —2at)x’ — b(t)e=F(1)
tendant & 0 avec t—»co, :

5. XI1.1953. W.Pogorzelski (Varovie), S les équations inté-
grales singuliéres (apercu historique).
On appelle équations intégrales singulieres celles de la forme

b
r K(x,s
plo)=fa)+ [ 20 g s,
g s

ol f et K sont des fonctions bornées et intégrale a la valeur principale
de Cauchy. Des cas particuliers des équations intégrales singuliéres ont
été étudiés par Kellog et Hilbert; un cas plus général a été traité par
Poincaré & 'aide des moyens analytiques & propoy d'un problémé de ma-
‘reés. Ce n'est que dans la dernidre dizaine d’années que les dquations inté-
grales singulidres ont été soumises & des études complétes et précises par
les mathématiciens sovidtiques Mouskhelichvili et Vécona. Lenrs recherches
) L, 8. Sohwartz, Théorie des distributions I et II, Aotunalités Soientifiques
et Industrielles 1091 (1950) ot 1122 (1951).

) J. G.-Mikusihski, Sur la méthode de géndralisation de Loawrent-Schwartz
el sur la convergence faible, Fundamenta Mathematicae 35 (1048), p. 235-239.

20) H. Ko6nig, Neue Begrindung der Theoris der DNistribwtionen wvon L. Sehwartz,
Mathematische Nachrichten 9 (1953), p. 129-148,

) J. G. -Mikusidski, Sur les fondements du caloul opératoire, Sindia Mathe-
matica 11 (1950), p. 41-70. .

22) Cf. Section de Cracovie, séance du 19. L. 1954, ce faseicule, p. 96.
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ont été basées sur les propriétés des intégrales de Cauchy et sur la
solution du probléme aux limites d’Hilbert due & Gachov et Chve-
delidzé. Clest ainsi que Vécona a démontré Péquivalence entre les
équations intégrales singulidres. et celles de Fredholm régulicres. Les
équations intégrales singulidres ont beaucoup d’applications dans la théo-
rie des fonctions harmoniques, dans celle de Pélasticité et dans I'hydro-
dynamique.

6. IIT. 1954. Z. Krygowski, Sur une classe déguations algébriques
du 5™ degré qui sont résolubles algébriquement.

6. ITT. 1954. 7. Krygowski, Sur les courbes d'interpolation.

20. I11. 1954. Z. Charzyhski (L6d4), Lindex d'un point par rapport
& une courbe et son application aur équations non-linéaires 23).

27. III. 1954. BE. Marczewski (Wroctaw), Sur les ‘processus sto-
chastiques.

3.1V.1954. L. Wiodarski (Lo6d2), Swur les méthodes continues de
sommation. (voir Bulletin de I'Académie Polonaise des Sciences, Classe
111, Volume 2, N° 1 (1954), p. 13-16).

10.IV. 1954. T. Seidler (Gdansk), Sur la théorie dee' informations.
24, IV. 1954. T. Kopeé et T.Musielak, Lestimation de la norme
de Vopération symétrique (en préparation pour Studia Mathematica).

24.IV. 1954. Z. Polniakowski, Une généralisation du théoréme de
Mercer.

Mercer a démontré *4) que la convergence de la suite des nombres
t,= as,+ (1—a)m, ot m=0,1,...
entraine celle de la suite des s, lorsque

SotS1t...+ 8

n

My, = et a>0.

La généralisation. est la suivante: la suite des s, converge lorsque m,
est la deuxiéme moyenne de Cesaro et a>0 ou bien lorsque m, est
la troigidme moyenne de Cesaro et a>1/11.

Pour les autres valeurs de a, la suite des s, peut ne pas étre
convergente.

24.1IV. 1954. T. Albrycht, Une généralisation dw théoréme de Zyg-
mund (h paraitre dans les Annales Polonici Mathemadtici).

:2) Voir Section de F.6ds, séance du 17. V. 1954, ce fascicule, p. 108.
%) J, Mercer, On the limits of veal variamis, Proceedings of the London
Mathematical Society (2), 5 (1907), p. 206-224.

Colloguium Mathematicum IV. 1 8
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6.V.1954. 8. Knapowski (Wroctaw), Les plus grands diviseurs de
certains polyndmes (b paraitre ibidem).

15. V. 1954. K. Urbanik (Wroctaw), Sur les processus stochasti-
ques de Markoff (en préparation pour Studia Mathematica).

99. V. 1954, J. Liod (Torun), Sur la décomposition de growupes abé-
liens . libres en sommes directes (en préparation pour IFundamenta Mathe-
maticae). ’ ‘

25. VI. 1954. J. Szarski (Cracovie), Remargues swr Uéquation de la
corde vibrante (voir J. Szarski et T. Wazewski, Zeszyty Naukowe
Uniwersytetu Jagiellonskiego (en polonais), & paraftre),

SEOTION DE TORUN

14. IV, 1953, W. Witagzek, Sur certains ecorps de nombres définis
par des matrices.

17.1V.1953. S. Drobot (Wroctaw), On the foundations of Dimen-
sional Analysis (voir Studia Mathematica 14 (1954), p. 84-99).

8.V.1953. W. Witaszek, Une application de la représeniation de
certaing corps de mombres & la résolution des équations.

L’application en question concerne la répresentation, de I'équation
réduite par une matrice dont le produit par une matrice auxiliaire a des
éléments qui sont des régolvantes de Lagrange.

12. V. 1953. J. Lo§, Sur une suite ascendante de groupes ordonnés.

12.V. 1953. J. Lo, Sur les produits forts de groupes eycliques infi-
nas. .

12. V. 1953. 8. Balcerzyk, Une propriété des sous-groupes du groupe
additif des nombres rationnels.

22.V.1953. J. Lio§, Sur le prolongement du modéle.

22.V.1953. J. Czajkowski et T.Tietz, Sur une éguation diffé-
rentielle.

16. VI. 1953, . Marczewski (Wroctaw), Sur les processus stochasti-
ques.

20. VIIL. 1953. L. Wtodarski (L6dz), Sur les espmces des suites li-
mitables par les méthodes continues.

26. VIIIL. 1953. W. Orlicz (Poznan), Sur les problémes d’appromi-
mation. )

27, VIII. 1953. K. Urbanik (Wroclaw), Swr les propriéiés auzx Ui-
mites des processus puvement discontinus,

15

28. VIIL. 1953. 8. Balcerzyk, Sur les sous-groupes libres du growpe
des rotations de la. spheére.

9. X.1953. J. Lios, On the existence of linear order in & growp (voir
Bulletin de I’Académie Polonaise des Sciences, Classe III, 2 (1954),
p. 21-24).

9.X.1953. J. Czajkowski et T. Tietz, Sur la valeur propre i=10
de Uéquation de Sehrodinger pour Patome d'hydrogéne.

Démonstration que A=0 est une valeur propre continue de 1’équa-
fion de Schridinger dans le cas de V'atome de H, de sorte que le spectre
est discret pour A>0 et continu pour 1<0.

23. X. 1953. 8. Jadkowski, Evample of a class of systems of ordinary
differential - equations having no decision method for ewimé;nce problems,
Part I (voir Bulletin de f’Académie Polonaise Jdes [Sciences, Classe II1,
2 (1954), p. 155-158).

6. XI.1953. 8. Jadkowski, L.Jesmanowicz et J.FLo¥ ZL'acti-
vité scientifique de A. N. Kolmogoroff.

11. XTI. 1953. 8. Jaskowski, Bxample of a class of systems of ordi-
nary differential equations having no decision method for ewisience probloms,
Part IT (voir Bulletin de I'Académie Polonaige des Scierices, Classe III,
2 (1954), p. 159-161).

15. 1. 1954, A. Alexiewicz (Poznan), On the theorem of Vitali-
-Hahn-Saks.

29. 1. 1954. A. Mostowski (Varsovie), Sur les quantificateurs,

Entendons par quantificateur restreint & un ensemble E toute fonc-
tion f faisant correspondre l'une des valeurs logiques 0 et 1 & chacun
des sous-ensembles X de F et satisfaisant & la condition suivante:
si deux ensembley X et ¥ sont de puissance égale, en méme temps que
leurs complémentaires B—X et E—Y, on a f(X)=f(¥). On peut formu-
ler pour les quantificateurs f ainsi définis un probléme analogue & celui
classique, concernant la complétitude des régles de déduetion du calcul des
fonctions propositionnelles. Si I’ensemble ¥ est dénombrable, condition
suffisante et nécessaire pour que ¢e probléme pour les quantificateurs f,
IT et 3 se résout par Vaffirmative est que f soit définissable par [T et 3.

26. I1. 1954. S. Jaskowski, On the homomorphism between the mo-
dels of elementary theories.

Let T, be a subtheory of an elementary theory T, and M,, M,
models of T,, T, respectively. Let A4, and A, be the sets of individuals
of those models. Suppose that the notion of consequence is such that con-
sequences of any X do not contain any constant function and relation
absent in X. Hence some constants of T, may not appear in T, and

8,*
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may possess no realisation in M. A function % is called a homomor-
phism mapping Dy on M, when following conditions are satisfied.:

(1) h is defined on 4, and h( 1) =4y;

(2) for every function F of T,, every relation B of T, and for all
Byy.. ., Bped

Fo(hey,. .., ha,)=hl(@y...2,), By (haeyy. ooy hity) =Ry (1,0, 8,),

where F; and R, arve realisations of the constants F and R in 9 for
=0 and 1. .

THEOREM. If every model of T, 4s « homomorphic image of some model
of Ty, then the theories T, and T, are identical in the scope of sentences em-
pressed in constants of C,.

26. II1. 1954, J. Stominski, Swr le prolongement des algtbres défi-
nissables par des égalités les unes dans les auires.

Soient A et B des classes d’algdbres de types {d;,...,dy> et {dy,...,dy>
respectivement, ot m<n, définissables par des égalités et satisfaisant
4 la condition

B,,~B(B)=E(A),

ol E, est lensemble de toutes les égalités éerites dans les opérations
dyyeenydy, tandis que H(A4) et E(B) sont les ensembles de toutes les
égalités valables dans chacune des algébres de A et B respectivement.
Soient U et V des algébres libres de classes A. et B respectivement, cha-
cune & # générateurs libres. Soit enfin 4 une algébre de classe 4 ayant n
générateurs. On a alors le théoréme: ]

Powr que Valgébre A se laisse prolonger dans une algébre de classe
B, il faut et il suffit qu’il existe une congruence L définie dans V et telle que
vel et v'eU entrabnent 1Kt =vLt’, ol K est la congruence définie dans U
et qui est induite par Uhomomorphie fondamentale de U en A.

La condition de Ptak 25) pour le prolongement d*an sousg-groupe dans -

un groupe est une conséquence immeédiate de ce théoréme.

2. IV. 1954. L. Jedmanowicz, Sur la sommabilité des séries par lo
méthode de Norlund.

Généralisation des résultats de Aygmund sur la sommation des sé-
ries trigonométrigues par la méthode de Cesiro 2¢). La généralination re-

?

#) B, IlTtax, O sxawovenuu cesmuzpynn, Hexocaoparpmit MaremaTnuecryi
Hypaan 2 (1952), p. 247-271.

26) A, Zygmund, Sur la théorie riemannienne des sévies Inqowo'rn,émquc'u, Ma-
thematisché Zeitschrift 24 (1926), p. 47-104.
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pose sur I'application aux séried trigonométriques de la méthode de Nor-
lund définie par une classe de suites fondamentales. Cette méthode est
ensuite appliquée aux probldmes de localisation des séries trigonométri-
ques.

30. IV. 1954. B. Sgsiada, On abelian groups every coumtable sub-
group of which is anm endomorphic image (voir Bulletin de I’Académie
Polonaise des Sciences, Classe IIX, 2 (1953), p. 359-362).

17. V. 1954. A, Sniatyeki, Sur les réseaun de polygones.

Mikuginiski 27) a considéré les réseaux de triangles couvrant le plan
de fagon que

1° tout point commun de deux triangles qui est un sommet de Pun
en est un de l'autre,

2° tout sommet n’est commun qu’a 6 triangles au plus.

Lorsqu’il 'est & 6-—d triangles, il- s’appelle défectif et le nombre d
est dit celui de ses défauts. Le théoréme établi est que le nombre de tous
les défauts dans un parquetage du plan par des triangles assujetti aux
conditions 1° et 2° ne dépasse jamais 6.

Ce résultat se laisse généraliger. On peut considérer un réseau quel-
conque de polygones & p sommets assujetti & la condition 1° (ces poly-
gones y étant substitués aux triangles) et entendre par défaut d’un
sommet le nombre 2p/(p —2)—k, out & est celui de polygones qui s’y ren-
contrent. Alors on a les théordmes:

1. 8i le réseaw de polygones & p sommets couvre la sphére, la somme
des défauts est égale & 2p/(p—2).

2. Si le réseau de polygones & p sommets cowvre le tore, la somme des
défauts est égale & 0.

3. Sile réseau de polygones @ p bommets couvre le plam et il w’y & pas
de défauts négatifs, la somme de tous les défauts ne dépasse pas p.

On peut établir ley théorémes analogues & 1 et 2 pour toutes les sur-
faces unilatérales.

11. VI. 1954. A. Wilkonski (Wrocltaw), Sur la délimitation des ra-
cines de polynbmes. :

14. VI. 1954, J. Los, Sur les jewr (un compte rendu de la conférence
homonyme tenue & Wroctaw par I'Institut Mathématique de I’Académie
Polonaige des Sciences le 28. V. 1954).

m J, GeMikusinski, Sur le parquetage du plan par des palygoms, Collo-
quium Mathematicom 1 (1954), p. 14-18.
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SECTION DE VARSOVIE

12. X. 1951 28). W. Sierpinski, Sur une propriété @ensembles plans,
fermés et bornés. ‘

19. X. 1951. E. Marczewski (Wroctaw), Sur les congruences el
les propridtés positives dalgébres abstraites (voir Colloquium Mathemati-
cum 2 (1951), p. 220-228).

19. X.1951. B. Marczewski (Wroclaw), Swur la mesurabilité des
fonctions de deuw variables (voir B. Marczewski et C. Ryll-Nardzew-
ski, Sur lo mesurabilité des fomctions de plusiewrs variables, Annales
de la Société Polonaise de Mathématique 25 (1952), p. 145-154).

26. X. 1951. K. Zarankiewicz, Hinige Probleme dber Glitterpunite.

9. XI.1951. W. Orlicz (Poznan), Sur Poeuvre scientifique de M.
Lavrentieff.

9. X1I. 1951. R. Sikorski, Sw Poewvre scientifique de I. M. Gelfand.

9. XT. 1951. M. Fisz, Sur Poeuvre scientifique de N. V. Smirnoff.

16. XI.1951. M. Olekiewicz (Lublin), Sur lo probabilité de la si-
multanéité de trois événements distinets.

23. XI.1951. A. Grzegorczyk, Some classes of recursive functions
(voir Rozprawy Matematyczne IV, Varsovie 1953).

7. XII. 1951. K. Kuratowski et W.Sierpinski, Impressions du
voyage en Italse.

14. XIL. 1951. A. Mostowski, Swur les problémes actuels du domaine
des fondements des mathématiques.

Tn apercu sur les courants constructifs dans les fondements de Ia
théorie des ensembles par opposition aunx courants axiomatiques. Pro-
blémes mathématiques (et non pas philosophiques) engendrés par les vues
et résultats des constructivistes: démonstration par Godel de la compa-
tibilité de I’hypothése du continu, analyse énumérable de Mazur et autres.

14. XII. 1951. K. Zarankiewicz, Sur la dualité dans Ta division des
régions par des continus.

4. I. 1952. R.Sikorski, Théorie des dimensions dans les alyébres des
fermetures.

11. 1. 1952. W, Sierpinski, Démonstration dlémentaire dun théo-
réme de Fermat (voir Matematyka 4 (32), 1954, p. 3-5, en polonais).

11. 1, 1952. R. Hampel, On the equation 2™-1=y".

*8) Pour les séances antérieures voir Annales de la Société Polonaige de Mathé.
matique 24 (1953), p. 102-193.
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A demonstration that the equation 2™--1=y" has no solution in
natural numbers when [z—y|=1, m>1 and n>1, excepted the known
cage 2°-+1=3%

More generally: |2"—y"|>max(5,2,y) for [s—y|=1, and the equal-
ity occurs exclusively in the cases 2° —3%=5=32—2%

Two following congruences are deduced from the proved statement:

(1) Lp+1) [” D) =0(mod (p+ 1))

for natural L and p, the symbol (a,b) denoting the g. c.d. (greatest
common divisor) of a and b;

T (en°— k)
—E;_‘_m——— =0 (mod(p -+ 1) !)

'°~8

(2) T

for natural p, n, s and p>1.
The congruences (1) and (2) generalize the well known congruence

;ﬁ (L — k)= 0(mod p!)
=1

in two different directions.

25. 1. 1952, H. Rasiowa and R. Sikorski, Algebraic ireatment of
the motion of satisfiability (voir Fundamenta Mathematicae 40 (1952),
p. 62-93).

22.I1. 19562, J. Oderteld, Sur un mode de comparer dewx processus
de production (voir le livre du méme auteur Zarys Statystycenej koniroli
jakosei, War zawa 1954, p. 139-140, en polonais).

22. I1. 1952. A. Gruzewski, Sur le distribution exacte de la variable
aléatoire envisagée par J. Oderfeld.

22. 11, 1952, M. Fisz, The limiting distribution of a function of two
independent random variables omd its statistical application (voir Collo-
quium Mathematicom 3 (19585), p. 138-14.6).

29. I1. 1952. 'W. Sierpinski, Sw des problémes de P. Brdos ¢t K. Za-
rankiewics.

29.I1. 1952. K. Zarankiewicz, Une remarque sur la présence des
progresswns arithmétiques dans des swuites.

7.111. 1952. J. Liod (Toruﬁ) "Recherches algebmquea sur les opéra-

tions analytiques of quasi-analytiques (voir Annales de la Société Polo-
naise de Mathématique 25 (1952), p. 131-139).
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14. ITL. 1952, H. Milicer-Gruzewska, Sur la distribution des fone-
tions de plusieurs variables aléatoires.

On trouve facilement la distribution dune fonction de wvariables
aléatoires en s’appuyant sur la définition de cette variable, due & Kol-
mogoroff 29), et appliquant le théoréme du méme auteur, daprds le-
quel tonte fonction (univoque) d’une variable aléatoire en. est également
une et sa distribution est déterminde par celle de la premidre. Ainsi,

X=(X;, &),

ot @=(xy,x,), étant par exemple une variable aléatoive dans Despuce
¢? de dimension 2 (aux coordonnédes @, et @) ot F(x;,my)=F,(x) dtant lu
distributrice de cette variable, toute fonction borelienne mnivoque p(a),
définie dans &%, est une variable aléatoire dans F avee la distributrice
F,(a) définie par la formule

(1 Fo(a) = [ dFy(@)

A
ol A= ﬂ;[‘P <a) (ensemble des e qui satisfont & la condition entre
uoohets)

La formule (1) fournit aisément celles, d’ailleurs bien connues, pour
la, distribution de la somme, différence, produit et quotient de deux va-
riables aléatoires X, et X,. En particulier, lorsqu’elles sont normales
(0,1) et que (p(m)zml,wu, on trouve

Gl'llﬂ - .m., il " )
TE pour  a=50,
7
1 17 e dz . 0
—— | @7 e pour ¢ > 0.
7 J 2 ]/ #—1 :

Si les variables aléatoires X et X, sont indépendantes ot lewrs den-
sités de probabilité sont f (x) et fn( respectivement, la formule (1)
prend la forme
(2) ' B (a) = j Fr () fy () dony iy

’ 4

Si la fonetion @(a) est biunivoque & Pégard de une des variables
Ty eb @y, de x, par exemple, et le jacobien Dy==D,(u,u,) de la 1.rmsfm‘~
mation

Uy ==y, g == (1 , 2,)

?) A, Kolmogoroff, Grundbegriffe der Wahrscheinlichkeitsreochnung, Berlin
1933, p. 19-20.
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ext intégrable, la densité f,(a) de la distribution F,(a) existe ot s’exprime
par la formule

(3) Jola) =1 (a ffl ) fofop (10,0} Dy (0, 0)]

—co

ot y(uy,u)==a" est la fonction inverse de (). Lrapplication de la for-

mule (3) est bien facile. '
Les formules (1)-(3) se laissent généraliser pour une suite finie arbi-

. traire de k variables aléatoires (il suffit de remplacer @, par ... ;). Elles

subsistent aussi lorsque la fonetion ¢ (2) n’est définie que dans nne partie
de lespace ¢*.

Un théoreme de Fréchet *°) permettant de passer & la limite sous
le signe d’intiégrale de Stieltjes par rapport & la ligne d’intégration, les
formules (1) et (2) donnent, sous des hypothéses pratiquement peu restric-
tives, des expressions représentant la distribubrice-limite de la fonction
Qune guite de variables aléatoires comme celle de la méme fonction de
variables-limites. .

28. IIL. 1952. K. Zarankiewicz, Rapport de la III" Olympiade
Mathématique en Pologue.

4. IV, 1952, K. Kuratowski et S. Turski, Impressions dunc session
de I Unson Mathématigue Internationale a Rome.

25. IV. 1952, K. Borsuk, Sur quelques résultats récents d'ue session
topologiques de VInstitut Mathématigue de VBfat (voir les publications
suivantes:

K. Borsuk, Set theoretical approach to the disconnection theory of
the euclidian space, Fundamenta Mathematicae 37 (1950), p. 217-241;

K. Borsuk, On a drreducible 2-dimensional absolute retract, Funda-
menta Mathematicae 37 (1950), p. 137-160;

K. Borsuk, Concerning the cartesian product of Cantor-manifolds,
Fundamenta Mathematicae 38 (1951), p. 55-72;

M. Gindifer, On generalized spheres, Fundamenta Mathematicae 38
(1951), p. 167-178;

K. Borsuk, Concerning the homological struciure of the functional
space Si, Fundamenta Mathematicae 39 (1952), p. 28-37;

K. Borsuk and J.Jaworowski, On labil and stabil poinis, Funda-
menta Mathematicae 39 (1952), p. 169-175;

M. Lubanski, An ecample of an absolule neighbourhood retraci
which is the common boundary of three regions in the 3-dimensional Bucli-
dean &pace, Fundamenta Mathematicae 40 (1953), p. 29-38).

“") M. Préchot, Recherches théorigues modernes sur la théorie des 'p'robabahtéa
(1), Paris 1937, p. 180-1865.
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25. IV. 1952. B, Marczewski (Wroctaw), Projeclions in abstract
sels (voir Fundamenta Mathematicae 40 (1953), p. 160-164).

9.V.1952. C. Kuratowski, Sur les recherches topologiques de Ulnsti-
tut Mathématique de PFiat dans la dirvection ensemblaste.

9.V.1952. W.Orlicz (Poznati), On the convergence of functionals
representable as integrals over some classes of bounded functions (voir Stu-
dia Mathematica 13 (1953), p. 208-217).

9. V. 1952, H. Rasiowa, Sur la compacité des oclasses arithméti-
ques.
16. V. 1952. 8. Turski, Une contribution & la theéorie du potentiel.

23.V.1952. M. Stark, Sur Venseignement des mathématiques aux
ungversités soviétigues.

30.V. 1952, E. Marczewski (Wroclaw), Sur les processus stochasti-
ques poissoniens e les propriéiés fondamentales de ceuw le plus simples
(en préparation pour Roczniki Polskiego Towarzystwa Matematyceznego,
en polonaig).

6. VI. 1952. M. Fisz et O. Lange, Sur les traveux de statistique
mathématique de'VInstitut Mathématique de VEtat.

6. VI, 1952. H. Rasiowa et R.Sikorski, On the representation of
pseudocomplemented lattices (see Algebraic treatment of the motion of
satisfiability, Fundamenta Mathematicae 40 (1953), p. 62-95, espe-
cially p. 88-92). ‘

13. VI. 1952, 8. Mazur, Sur les recherches de VInstitut M athémaiique
de PEtat dans le domaine de Panalyse fonctionnelle.

20. VI. 1952. R. Sikorski, Problémes actuels de la théorie des fonc-
tions quasi-périodigues.

20. VI. 19562. M. Chojnacka, On the congruences with given routs.

A partial solution of the problem, whether for each finite set of re-
mainders ;,2,,...,%, modm there exists a polynom f(z) with integer
coefficients such that the remainders are the only roots of the congruence
f(®)=0 (modm). Namely, if m is a prime number ov the number 4, then
the answer is pogitive. The negative answer was found for m==6,8,9
and 10. In each of these cases some gpecial get of remainders can be
chosen for which the negative answer can be proved. If a polynom
has some of the roots of this set, it hag the others as well though they
are not congruent with the first modm.

27.VI. 1952. A. Rényi (Budapest), Sur les travaux de U'Institut de
Mathématique Appliquée de VAcadémie Hongroise des Sciemces.
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4. VIL. 1962, W, Sierpidski, Swr les traveuw récents de la théorie
des ensembles.

11, VII. 1952, A. Granas, Sur les applications des groupes de co-
homotopie.
10. X, 1952. V. Knichal (Prague), Sur le théoréme de Stokes3t).

17.X. 1952, P. Turén (Budapest), On the theory of graphs®) (voir
Colloquium Mathematicum 3 (1954), p. 191-230).

24, X, 1952. L. Lukaszewics, Analysateurs électroniques des équa-
tions différentielles. :

31, X. 1952, W. Sierpinski, Sur une propriété des emsembles ana-
lytiques linéaires (solution dun probléme de E. Marcrewski) (voir Funda-
menta Mathematicae 40 (1953) p. 171).

7. X1. 1952. M. Stark, Le plan des éditions mathématiques.
14. XI1. 1952, 8. Turski, Sur lo théorie de Uélasticité.

91. XT.1952. €. Kuratowski, Sur les résultats récents des mathé-
maticiens soviétiques en topologie.

21, X1. 1952, R. Sikorski, Sur quelgues résultats des mathématiciens
soviétiques dans la théorie des fonctions réelles.

21. XTI, 1952, S, Turski, Sur les travaux des mathématiciens sovié-
tiques dans le domaine des applications.

28. XI. 1952. H. Steinhaus (Wroclaw), The principles of statisti-
cal quality comtrol (see Zastosowania Matematyki 1 (1954), p. 4-27, in
Polish).

The statistical quality control makes the decision concerning a lot
of goods dependent npon the quality of specimens in a sample by means
of a sampling acceptance plan. A plan which minimizes the economic
loss is the best. The Ioss is the sum of the damage resulting from a wrong
decision and of the cost of sampling; it hag the form S§(a,t), where a is
the quality of the lot and ¢ — a real number associated in a bi-unique
manner with & set of random numbers indicating the specimens assigned
for a sample.

In order to determine the best plan it is necessary to give a numerical
value to the function §(«,t) by making « and ¢ into apparent variables.
Integration with respect to ¢ changes the loss § into the expected loss,

a1) Of. Section de Wroctaw, séance du 18. X. 1952, Colloquium Mathemati-
cum 3 (1954), p. 196.

33) Of. Section de Wroetaw, séance du 27. X. 1952, Colloguinm Mathematicom
3.(1954), p. 197,
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while « can be climinated by various methods. Bach of those methods
leads to a cerfain optimum plan if we accept a suitable hypothesis concer-
ning the distribution of the quality {an} in a sequence of lots presented
for acceptance, and consider — instead of the loss in a single acceptance —
the mean loss in a set of acceptances.

All known methods of statistical quality control fall under this scheme.
Their economic rationality 'depends on the rationality of the hypothesis
concerning the distribution of a,. It has been found that all hypotheses
appertaining to methods commonly applied ave artificial, and the illu-
sion. that some modern methods are guperior to others rests on the hy-
potheses being camouflaged. An analysis of five typical methods shows
that the mo-called retrospective method, condemned on account of ity
allegedly wrong application of the Bayes rule, is by no means inferior
to other methods. On the contrary, the hypothesis appertaining to it
is more natural than the hypotheses appertaining to other methods.

28, X1.1952. J. Oderfeld ot 8. Zubrzycki (Wroctaw), Sur le con-
tréle des compteurs d’eaw??).

5. XTT. 1952, W. Sierpinski, Sur les formules pour le n-idme nombre
premier.

5. XII.1952. W. Zawadowski, Sur le théoréme de Banach-Stone.

12, XII. 1952. J,. Novak (Prague), Sur quelques problémes de Lusin
concernant les ensembles de mombres naturels *%).

19. XI1. 1952, J. Mikusitiski (Wroclaw), Sur le calcul opératvire
et son rapport aux aulres disciplines mathématiques (voir le livre du méme
auteur Bachunek operatordw, Monografic Matematyezne, Warszawa 1953).

9. 1. 1953. R. Marczynski, Machines électroniques wniverselles.

16.1. 1953. M. Fisz, Distributions-limites des sommes de vwriables
aléatoires indépendantes.

23.1.1953. K. Zarankiewicz, On « problem of P.Twrdn concer-
ning graphs (voir Fundamenta Mathematicae 41 (1954), p. 137-1458).

Deux suites finies de points py,...,p,, ot ¢,...,q, situds s le
plan y sont uniy chacun & chacun par des arcs (images homdomorphes
du segment rectiligne) A tels que Agp- Ay = (p;) ot Ay Ay = (g;) pour
t=1,...,m, j=1,...,m, ¥ 551" 6t § 5:§", eb que les autres points Q’inter-
sections n’appartiennent jamais & trois ares & la fois.

) Cf. Section de Wroclaw, séance du 20, IT. 1953, Colloguium Math. 3 (1068),
p. 203,

3) Cf. Seclion de Wroelaw, séance du 18.XII. 1952, Colloquiwmn Mullmnm(l
cum 3 (1954), p. 198.
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I(m,n) désignant le plus petit nombre possible de ces points d*in-

tergection et /¢(m,n) — celui, également le phis petit possible, de régions
m n

en lesquelles }' ' Ay coupe le plan, on a
fml fel

I(2m,20)= (m*—-m)(W*—n),  I(2m,2n-+1)=(m>—m)n’,
L(2m-- 1,204 1) = m*n® R(m,n)=1(m,n)+ (m—1)(n— 1) 1.

23. 1. 19563, A. Mostowski, Remarques sur les polynémes dans les
corps abstraits.

13,111, 1953, R. Hamypel, The length of the shoriest period of rest
modm of the numbers n".

Denote by A, the sghortest period of rests modm of n", where
n=1,2,..., by p1,...,p, different prime numbers, by ¢ the Gauss fune-
tion, and by I, the least common multiple of the numbers ¢(pf),
where i=1,...,k. Set

M=ﬁﬁ-

4=l

Then
m |8y L H%\ff’ H}%lmtp(’m)

R. g. for
(1) m==p* and  m=2p°,

where p#2, we have S,=p*(p-1). If
(2) piza  for d=1,...,k,

the period begins froma n=1, and if not all the conditions (2) are satisfied,

it suffices to begin the period from the number n= maka;. Particularly
i=1,...,

for the moduli (1) the period begins from n=1, when p>¢, and from
n=na, when p<a.

20, ITL. 1953. M. Risz, The limiting distributions of sums of arbitrary
independent and equally distributed v-point (r>2) random wvariables (voir
Bulletin de V'Aeadémie Polonaise des Seciences, Classe III, 1 (1953),
P. 231-234).

27, IIL. 1953, J. H. C, Whitehead (Oxford), A first approximation
to the homotopy theory.

10. IV, 1953. T, Lezatiski, The Fredholm theory of linear equations
in Banach spaces (voir Studia Mathematica 13 (1963), p. 244-276).

17.IV.1953. W. Pogorzelski, Problémes aum limites de Hilberi-Pri-
valoff.
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94. IV. 1953. G. Hajos (Budapest), Sur le probiéme de la factorisation
des groupes ).

8. V.1953. G. Hajos (Budapest), Une généralisation de la formule
de Gauss-Bonnet™).

15.V. 1983, J. Lo¢ (Torud), Swur les modéles de systémes algébrigues.

15. V. 1933. A. W. Mostowski, Sur les bases de growpes abéliens. '

La condition établie par Sgzele™), qui est suffisante pour quun
engemble Z de générateurs du groupe abélien @ y soit une base, n’est pay
uécessaire. Aucun ensemble de générateurs n'est extrémal dans la somme
directe faible O, X Cp,X... degroupes cycliques donti les ordrves p,<<p,<<...
sont des nombres premiers.

Soient F et I I’ensemble des éléments d’ordre fini et de ceux d’ordre
infini respectivement, et r{z) — l'ordre de I’élément » du groupe @. Une
modification de la condition de Szele conduit au théordme:

Pour qu'un ensemble Z de générateurs Qun groupe abélien @, distincts
du zéro, y soit wne base, il faut et il suffit que, quels que soient les ensembles
tinis X et Y engendrant le méme sous-groupe de @, les deuax conditions sui-
vantes soient satisfaites:

(1) XCF-Z et YCF-G entratnent []r(x)<<[]r(y),

e X yel”
(2) XCI-Z et YCG entrabnent fglff

(le trait double désignamt la puissance).

CUe théoréme entraine facilement celui d’existence d’une base dans
les groupes abéliens & un nombre fini de générateurs.

22.V. 1953. R. Sikorski, Sur le prolongement des fonctionnelles.

29.V.1953. A. Ehrenfeucht, Deuw théorémes sur les groupes comn-
tatifs.

Un élément o d'un groupe G sera dit simplement divigible lorsque
P’équation nz=a, ol n est entier positif, n'est résoluble que pour un
ensemble fini de valeurs de #.

J. H. C. Whitehead a posé les questions suivantes:

1. En supposant que tout élément distinet du zéro d’un growpe com-
mutatif est simplement divisible, ce groupe est-il libre?

%) Cf. Section de Wroctaw, séance dn 28. TV, 1963, Colloguwiwin Math.
3 (1955), p. 208.

%) Of. Section de Wroolaw, séance du 30. IV. 1963, Colloquium Math.
3 (1955), p. 208, et Section de Oracovie, séance du 2, V. 1953, ce volumse, p. 95.

) T. 8zele, On dirvect sums of cyolic groups, I’ublmatmnas Mathematicao 2
(1951) , p. 76.
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2. Le groupe O™ (produit fort de groupés cycligues infinis) est-il
un groupe libre?

Les réponses sont négatives. _

La premidre: soient a;,a,,... les générateurs dun groupe commu-
tatif libre @, et H — le plus petit sous-groupe de @ contenant tous les
éléments de la forme a;—a;y,—8a;,, pour i=1,2,...; alors le groupe-
-quotient G¢/H n’est pas libre, bien que chacun de ses éléments distinets
du zéro soit simplement divisible.

La seconde: on a le

THEOREME. G éant un groupe commutatif libre, toute suite mfz‘m’e‘
Gy ly, ... de ses déments Indépendanis contient une suite partielle flm%
telle que, pour une suite convenable de nombres premiers croissants py,p,,.

~la condition suivante est satisfaite: quel que soit ae@, il existe un entier po_—

sitif N tel que, 0y Na,...,ny étant une suite finde arbitraire dentiers PoOsi-
tifs ol k>N et (ng,pn)=1, Iéquation

Pu®= a4 1y @ - Myapt- ... —+ "y
2'a pas de solution dans G,

La thése de ce théordme étant en défamt pour le groupe %, ce groupe
n’est pas libre,

| 12.VIL.1983. J. Kurzweil (Prague), Contribution & la théorie des
approwimations dans les espaces de Banach *8).

9. X, 1953. H. Steinhaus (Wroclaw), Quelgues applications des
prineipes topologiques & la gbométrie des corps convemes (voir Fundamenta,
Mathematicae 41 (1955), p. 284-290).

Certains théorémes topologiques, comme celni de Poincaré et
Brouwer sur l'impossibilité d’avoir un champ continu de vecteurs rion-
-nuls tangents & tous les points de la sphére, ou encore celui sur 'impossi-
bilité de réaliser dans l'espace une image topologique du plan projectif,
conduigsent facilement & des théorémes géométriques sur les corps con-
vexes. Tel est, parmi dix exemples envisagés par l'auteur, le théordme
suivant: tout point intérieur dun corps convexe est le centre de gravité
@au moins une section plane de ce corps convenablement choisie, et il y o de
points qus le sont d’au moins deuw sections & la fois.

16. X. 1953. A. Mostowski, Sur les puissances des algébres finies.

Solution partielle d'un probléme de Scholz ),

Notations. # — une expression arbitraire du caleul fonctionnel
restreint sans variables libres; Zy — l'ensemble des entiers positifs » pour

) Cf. Section de Cracovie, séance du 16. VI. 1953, ce tascicule, p. 95,

) H.8cholz, Journal of Symbolie Logic 17 (1952), p. 180.
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lesquels F a un modéle dans un ensemble & n éléments; @ - la plus
petite classe de fonctions qui contient les fonetions

#{g,m)=0, S,n)=(w+1) min(0,n—(@-+1))
et qui est close & I’égard de trois opérations suivantes:
(a) substitutions aux variables distinctes de =,
(b) identification de variables, toutefois sans que % Hoit remplacé

par une autre lettre,
(0) induction conduisant des fonctions

G(Pry-emsDry®) o6 B (@yD1ys. oy Wiy y70)
A la fonction 7(%,py,...,prsn) telle que F(0,P1,. ..y Pr M) == (Pyy oy Wy} o6
F($!p1" .. ;szf(-’)?ypu- o 1271“") 777‘) 101‘)‘.!(3111(‘4 le

membre droit ne dépasse pag » ot x<In,
0 dans tous les aulres cas;

j(m‘l‘]«:pls .. ~;Pk,“)=

enfin, K — la classe de tous les ensembles de la forme [ (f(n)==0), on §
n

est une fonction d'une seule variable et appartient & @,

Résultats. I. Zp est un ensemble primitivement récursif, quel
que soit .

II. T1 existe des ensembles A primitivement recursifs et tels que
A#Zg, quel que soit T.

III. Quel que soit AeK, il exigte un I tel que A=Zz;.

16. X. 1953. R. Sikorski, Sur les mesures déterminées par des fone-
tions additives- @ensembles (voir Roezniki Polskiego Towarzystwa Mate-
wmabycznego, seria T — Prace Matematyczne 1 (1955), en polonais, & pa-
raftre).

23.X. 1953. W. Sierpifiski, Sur les triangles pythagordens ouw
adires” égales (voir Roezniki Polskiego Towarzystwa Matomatyeznego,
seria IT, Wiadomosei Matematyezne 1 (1955), en polonais, & paraitre).

23. X, 1953, J. Lio§ (Torud), Sur Vemistence d'un ordre linéaire dans
les groupes ).

30. X. 1953. W. Slebodzifski (Wroclaiw), Lloewwre scientifique de
K. Zorawski®t) (voir ce fascicule, p. 74-88).

) Voir Section de Torud, séance du 9. X. 1053, ¢o fascioule, p. 115,
41) Voir - Section de Wmcmw, séance du 24, IT. 1953, Colloquinn Mathemati-
oum 3 (1955), p. 208.
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6. XTI, 1953. T. Ciechowski, M. Finz et R.Bikorski, Sur Poeuvre
scientifiqgue de A. N. Kolmogoroff.

13. XI. 1958. H. Greniewski, Une application de Dalgébre de Boole
& 2 éléments.

20. XI1. 1%3 W. Stowikowski, Sw une classe despaces By de Mazur
et Orlie.

Llespace X (|oy]) qui est un By %) avee la suite {|m\k} de pseudonormes
est dit fotalement complet, lorsqu’il existe wne suite [1w|,¢} de pseudonor-
mes, équivalente dans cet espace & la suite {a|;} eti telle que, pour tout ,,
& CONVErgenee |, —gy,|y,—0 avee n—»oo et m-»oco entraine lexistence
aun @yeX pour lequel on a la convergence |a,—|z,—>0 avec n—soco.

Le théoréme suivant constitue la solution d’un probléme proposé
par A. Alexiewicz: ‘

Pour qu'un espace X (|o|;) élant un B, soit iotalement complet, il faui
et il suffit quil existe une suite {a,] de nombres positifs pour laquelle

supan (12 + Ylnize X,y X, |ylp=0) < oo,

quel que soit k=1,2,...

© 4. XII.1963. 8. Drobot et M. Warmus (Wroclaw), Dimensional
Analysis in sampling inspection of merchandise *3) (voir Rozprawy Matema-
tyczme V (1953), en anglais, et Zastosowania Matematyki] 2 {(1954),
p. 1-33, en polonais avee un résumé en anglais).

11. XT1. 1983. A.Schinzel, Sur un probléme de Fermal (4 paraitre
dans Wiadomogei Matematyezne 1 (1953), en polonais).

P. Fermat a posé & J. Wallis le probléme de trouver tous les entiers
positifs 1 tels que la somme des diviseurs de »n® soit un carré. D’aprés
le théoréme établi récemment par 1’anteur, le nombre 7 est le seul nombre
premier ayant cette propriété.

11. XTI 1953. K. Zarankiewicz, Un théoréme sur Vuniformise-
tion de fonctions continues et son application & la démonsiration du théoréme
de I. J. Dyson concernant les transformations continues de la surface sphé-
rique (voir Bulletin de I’Académie Polonaise des Sciences, Classe I1T,°
2 (1954), p. 115-119, et R, Bikorski and K. Zarankiewicz, On unifor-
wmiization of functions (I ), Fundamenta Mathematicae 41 (1955), p. 339-344.).

1) 8. Mazur ot W. Orlicz, Sur les cspaces métrigues lindaires (I), Studia
Mathematica 10 (1948), p. 184-208.

4) Of. Sretion de Wrootaw, séance du 26. [X. 1952, Colloquinm Mathemati-
oum 3 (1955), p. 1986.

Collogquium Mathematioum IV. 1 ’ 9
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TuhoRIME. Soit f;(x), ob 0<a<) e t==1,2,...,n, un systéme de n

fonctions comtinues satisfaisant aue dewx conditions suivanies:

(1) 0=F(0)<f@)<f(1)=1 pour i=1,2,...,n,

(2) Pintervalle (0,1) se laisse décomposer en wn mombre fini & intervatles
dans lesquels chacune des fonctions fy(x) est monotone.
Alors, il ewiste un systéme g;(t) ot OEKL eb 4=1,2,...,% de fonctions
continues, satisfaisant pour tout 1 auw demw conditions suivamnies:

(3) 0=g;(0)<g(t)<g;(1)=1, .
@) hn®)=fgpt)=...=fg.0)

18. XII. 1963. A. Bhrenfeucht, Un théoréme swr les polyndmes
absolument indécomposables.

TuRoREME. Soit Wi(x,), ot $==1,2,...,0, wn polynbme do degré m,
aux coefficients complemes. Si (Mq, Mg, .. ,m,,) =1, le polyndme

Wila)

s

Wy s .y ity) ==
{

3
5

est absolument indécomposable.

18, XTI 1953. A. W. Mostowski, Une méthode de prévision pour les
solutions des équations diffdrentielles awnx coefficients constants.
I s’agit des équations différentielles linéaires de la forma

dn ‘F dn. -1

®) #l) = G + Gy

== o @p === ,/,(j)
aux. coefficients (complexes) congtants.

Les fonctions complexes indéfiniment différentiables d’une variable
réelle constituent un espace linéaire dang lequel les transformations

o dy ‘ dy
M EZD e e () ot D P,
()=~ o ¢ ()= o
ol g est un nombre complexe, sont linéaires.
Soit [y,D] le plus pefit espace B, tel que yel ot 1(H)CH. Quali-
fiong 1’équation (1) résoluble par la méthode des coefficients indbterminés
lorsqu’il existe un espace R de dimension finie fel que

(2) wea(R)CR,

La solution de Péquation (1) est alors une combinaison linéaire de
k=dimE vecteurs de la bage et leurs coefficients se Iaissent ddterminer
en résolvant un systéme d’équations lindaires. On o le théordme:
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Pour quil existe un espace R satisfaisant & (2), il faut et 4l suffit que
Pespace [y,.D] soit de ‘dimension finie.

La nécessité de cette condition est triviale. Pour en établir la suffi-
sance, on peut se borner an cas a(@)=2M (p), car toute transformation
a(p) se laisse obtenir par superposition de celles de la forme M{(g). Or, s
¢ n’est pas une valeur propre de la transformation D de l'espace [y, D],

. cet espace satisfait & (2); il suffit donc de poser R=[y,D]. 8i, par contre,

¢ est une valeur .propre de D, et que s est sa multiplicité, ’espace en-
gendré par [¢,D] et par le vecteur @ [s!)e satisfait 3 (2), ee qui
achéve la démonstration du théoréme.

En ramenant la matrice de la transformation D & la forme canonigue
de Jordan et intégrant le systéme d’équatiomns ainsi formsé, on voit que
les espaces [p,D] de dimension finie coincident avec ceux engendrés par
un nombre fini de vectewrs de la forme

(3) vi= (0 + ert oot Emt™),

olt 1 est arbitraire et m=0,1,....,k(A).

On a donc le corollaire:

Les fonotions de la forme (3) el leurs combinaisons lindaires pour di-
vers 1 coincident avec les membres droits de toutes les équations (1) réso-
lubles par la méthode de prévision.

La construction de lespace R pour 'éguation a(p)=y(A) entraine
P'antre corollaire, & savoir que la solution particuliére est & chercher dans

“la forme

®o= 6" (by-+ byt ... + by ),
oit 7 est lo mulitplicité de la racine 1 du polyndme
B @™ AL ap=0.
15, 1, 1954, H. Rasiowa, A}gebraic models of axiomatic theories
(voir Fundamenta Mathematicae 41 (1955), p. 291-310).

15. 1. 1954. M. Fisz, 4 generalization of a theorem of Khintchine
(voir Studia Mathematica 14 (1955), p. 310-313).

15. 1. 1954, M. Fisz, Impressions du séjour en Hongrie:

19. I1. 1954. J. Perkal (Wroctaw), Quelques applications des espaces
a plusieurs dimensions dans les sciences naturelles.

En étudiant un object naturel uniquement & I’égard de ses n caractéros.
fixés d’avance, on peut traiter cet objet comme un systéme ordonné
de n nombres, &4 savoir qui expriment respectivement les degrés (gran-

=
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deurs, valenrs) des n caractdres en question. On peat done représonter
Lobjet étudié par un point de lespace & n dimensions, les degrés des
caractéres jouant le rOle des coordonndes cartésiennes (ou autres) de ce
point. D’aprés certains avis, il serait du formalisme que de¢ traiter des
objets naturels comme des points. Cependant, il n’en est pas ainsi. Il n’y
a, en effet, que de I’abstraction légitime qui consiste & ne considérer que
n caractéres de l'objet et d’en négliger les autves ).

Les trois problémes de la systématique, & savoir: ovdination, classi-
fication. et typologie, correspondent aun rangement, & la décomposition
en parties disjointes et au groupement en types d'un ensemble de points
dans un espace & n dimensions.

L’ordination lindaire consiste 4 tracer un are (image biunivoque
et continue du segment rectiligne) par touy les points de cet ensemble.
On peut le faire de diverses manidres. L'une en a été proposée par
Figher #%); elle présume que les points de l'ensemble so laissent ordonner
linéairement — hypothése qui est artificielle et trop restrietive dans bon
nombre . des cas. Il est plus naturel et plus conforme aux faits de la
remplacer par l'ordination ramifiée. Elle consiste & tracer une dendrite
passant par tous les points de P’ensemble. On peut le faire de tugon que
cette dendrite soit la plus courte 48).

La meilleure décomposition d’un ensemble en parties disjointes peut
étre obtenue & l'aide de la dendrite par la méthode de minimisation de
leurs moments dinerties, par celle de I'hypersurface de décomposition.
ou par la méthode des cubes (b » dimensions) de Wanke 47),

Le probléme du groupement en types vient s’y rattacher. La méthode
dendritique et celle de Wanke permettent de trouver les pointy d’accu-
mulation de l'ensemble. Le critériums génétiques de la typologie exigent
de trouver dans P’espace & n dimensions les régions invariantes a Pégard
de I'hérédité, c'est-d-dire qui contiennent, avec les points des parents,
ceux des enfants. Ce sont ces régions qui peuvent étre appelées les types.

Les régions des exeds trouvées par Wanke peuvent tomber sons cetite
définition.

) Oonférence typologique dos uniropologues polonais & Wroslaaw 1964, Pravglyd
Antropologiczny 21 (1955), allowution de J. Perkal (& paraibree).

“) R. A.Fishexr Statistical Methods for Research Workes, 10me gdition, Lone
don 1948, p. 285.

“) K. Florek J.Lukuaszawics, J. Porkal, H. Steinhaus ot 8. Zubrzyoki,
Sur la liaison et la division des points d'un ensembla find, Colloguium Mathematioum 2
(1951), p. 282-285, et Taksonomia Woolawska, Przeglad Antropologiczny 17 (1951),
p. 193-211 (en polonais). ‘ ‘

Y1) A. Wanke, Fréquence des systdémes de caraotéres antropologiques, Comptos
.rendu's de ln Sociélé des Sciences ot des Lettres de Wroctaw 7 (1965), a paraftre,
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Une autre notion de type, due & Czekanowski4s), est définie comme
un systéme de points dits points de repéres d’un ensemble ponctuel.

On peut déterminer ce systéme par divers procédés. L'un, proposé
par Czekanowski, consiste & résoudre un systéme d’équations qui, cepen-
dant, n’est pas toujours résoluble d’une manidre univoque%).

26. IL, 1954. V. Klega (Prague), L'itération de deux chemins dans
le choiw aléatoire. e

26. IL, 1954, A. Granas, Sur la vie mathématigue & Moscou.

5. TIL. 1954, V. XKlega et J. Sedladek (Prague), Sur le mode dap-
pliquer la statistique dans Vindusirie. :

5. III. 1964. J. Sedladek (Prague), Sur le classement ‘des gqualités
de matiéres premiéres pour les fonderies. :

12, XIT. 1954. A. Xogingki, On manifolds and r-spaces (voir IFunda-
menta Mathematicae 42 (1955), p. 111-124). :

La notion de r-espace, introduite par ’anteur dans ses recherches sur
le probléme de caractériser topologiquement les variétés de dimension
finie, est définie comme celle d’espace métrique séparable de dimension
n<oo dans lequel la frontiére de tout domaine ouvert et connexe est un
rétracte par déformation de ce domaine privé au préalable d'un point,
('est done une définition topologique intrinséque. - C .

Les r-espaces ont beaucoup de propriétés communes avec les varié-
tés topologiques. Bn particulier, les r-espaces de dimension n<2 sont
des variétés. Pour n>2, ce probléme est ouvert.

12. XI1. 1954. R. Sikorski, 4 definition of the motion of distribu-
tion. (voir Bulletin de 1'Académie Polonaise des Sciences, Classe IIT,’
3 (1954), p. 209-211). \

2.1V, 1954, A. Mostowski, Sur les prédicats dans les corps algébri-
ques clos. . Co )

Robinson a signalé récemment %) le théoréme suivant établi par lui:

Tout prédicat Q(m,,...,s,) dont les constantes extralogiques dé-
signent la relation =, les opérations 4, - et les éléments d'un
corps F détermine un nombre fini . d’idéanx Iy, Iy, . -y Igp,, de Iannean
Pley,...,2,] qui ont la propriété suivante: F’ étant un corps algébri-

1) Voir J. Perkal, Zaksonomio Wroctawska (suite), Przeglad Antropologiczny
19 (1953), p. 82-105 (en polonais), en particulier p. 85. )

) J.Porkal,” O pewnych ideach Czekamowskiego i o metodeie Wankego, Prze-
glad Antropologiczny 21 (1958), P. 378.305 (en' polon.ais). e ’

50) A. Robinson, On predicates in algehraically closed fields, Journal of Symb-

olic Logic 19 (1954), p. 103-114, .
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que clos contenant ¥, l'ensemble des points (ay,...,d,) 0l wel’ pour
i=1,...,n et qui satisfont dang F’ aun prédicat ¢ est de la forme

(Vo V)4 (Vo= Vo)t oot (Vo= Vaegahs

ol V; est pour j=0,1,...,2k+1 la variété de lidéal J; sur le corps '

Or, ce théordme de Robinson résulte d'une manidre tros simple du
théoréme de Tarski ) sur la décision dans la théorie des corps algé-
briques clos.

2.1V, 1954. A. Grzegorcezyk, Conceptions constructives de {analyse
(voiv  Blementarily definable anmalysis, Fundamenta Mathematicae 11
(1955), p. 311-338, et Computable functionals, ibid. 42 (1955), p. 168-202),

9.TV. 1954. W. Sierpinski, Sur certains développements des nombres
réels en produits infinis (b paraitre dang Wiadomodei Matematyezne,
_ en polonais),

Généralisations du développement des nombres 1/ (Ia-rln 2)/?%: :3) ol
k>2. publié récemment par Hseott52) et Oppenheim 53).

23.1V.1954. A. Mostowski, Sur les bases normales pour les emten-
siong imfinies.

Soient L une extension algébrique infinie du corps £ ayant la
caractéristique 0, G — le groupe de Galois topologique de .L par rap-
port & K et K¥ — le module des fonetions continues transformant G en X,
la topologie dang K étant supposée isolée. La représentation régulidre du
groupe @ dans K% soit définie par la formule usuelle

g: f=>f, ot f@=flgt®), ge@, feRK® el wel.

Alors, le corps I, considéré comme module par rapport an groupe
Q’opérateurs @, est isomorphé au module K€.

23.IV. 1954, R. Sikorski, Une remarque swr le théovéme de Schur
de Ta théorie de sommabilité.

Démongtration que le théoréme de Schur, dans sa forme généralisée
par Mazur et Orlicz, est un corollaive immédiat des théorémes de Vitall,
Nikodym ef Saks sur les suites de fonectiong d’ensembles dénombrable-
ment additives.

23.IV. 1954. R. Sikorski, Swur une définition des fonetions analy-
tiques (& paraitre dans Wiadomodei Matematyozne 1 (1956), en polonais),

©) A Taxski, A decision method for elemenioy algebra wnd  goomobry, 2nd
edition, Berkeley and Los Angeles 1951, p. 54-55.

'*) E. B.Escott, American Mathematical Monthly 44 (1937), p. 844-640, ol
Bulletin de la Société Royale des Seciences de ILidge, 1953, p. 520-529.

) A, Oppenheim, On the represeniation of real numbers by products of ratio-
nal nwmbers, Quarterly Journal of Mathematior (2), 4 (1053), p. 303-307.
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7.V.1954, B. Marczewski (Wroclaw), Quelques remarques sur les
fonctions monolones 54).

7.V.1954. S. Hartman (Wroclaw), Quelques remarques sur la me-
sure et la topologie dans les sewi-groupes 55).

7.V.1954. W. Stowikowski, Sur les prolongements algébriques des
anneauy et lewrs applications & Vanalyse.

14.V.1954. H. Greniewski, De Dhistoire de la logique.

21. V. 1954, J. Aczél (Debrecen), Sur la solution de Véquation de
Kolmogoroff concernamt les probabilités enchaindes.

21. V. 1964, H. Steinhaus (Wroctaw), Measuring by comparison
(Voir J. Bukaszewicz i H. Steinhaus, O mierzeniu przez pordwnywanie,
& paraitre dang Zastosowania Matematyki 2, en polonais)5*).

21.V.1954. J. Mikusitiski (Wroclaw), Le théoréme sur les momends
et ses généralisations.

Théorémes classiques sur les moments égaux & 0 (théordmes de Lereh,
Miintz et Sz4sz) et leurs analogues plus récents sur les moments bornés.
Probldmes connexes concernant les approximations de fonctions con-
tinues et la croissance de fonctions analytiques.

4, V1. 1954. M. Fisz, Sur les distributions limites des distributions
polynomiales.

11. VI. 1954. 8. Kulezycki, Au centenaire de la legon inaugurale de
Riemann.

SECTION DE WROCLAW

2. X. 1953, H. Steinhaus, Quelgues applications des principes topo-
logiques & la géométrie des corps convexes (voir Fundamenta Mathematicae
41 (1955), 1. 284-290) 57), ‘

2. X. 1953. 8. Hartman, Quelques remarques sur les expansions de
Fowrier (voir Studia Mathematica 14 (1953), p. 200-208).

2.X.1953. M. Reichbach, Une simple démonstration duw. théoréme
de Qantor-Bernstein (voir Colloquium Mathematicum 3 (1954), p. 163).

2. X. 1953, 8. Gladysz, Une application du théoréme ergodique (en.
préparation pour Studia Mathematica).

sy Of. Soction de Wroclaw, séance du 4. V. 1964, ce fascicule, p. 147.

) Voir, pour lo résumé, Section de Wroctaw, séanco du 27.IV. 1954, ce fasci-
cule, p. 146, ' : : : . . . )

) Voir, pour le résumé, Section de Wroctaw, séance du 11. XII. 1958, ¢o fasoi-
cule, p. 138.

57y Of. Section de Varsovie, séance du 9. X. 1953, ce fascicule, p. 127.
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9. X.1953. J. Bopuszatigki, Lisung der (leichungen von Jdnossy
filr  die koswmischen Schauwer (voir Acta Physica Polonica 12 (1953),
p. 156-159).

23. X. 1953. J. Stupecki, Un sysiéme de la logique sans opératewrs.

23. X. 1953. S. Paszkowski, New methods of tabulation of funclions.

The aim of these new methods is a multiple shortening of tables,
only insignificantly enlarging the number of operations nccessary at
their application, The new kind of factor-method to compute logarithms
is an example of a method utilizing the individual properties of func-
tions. In general this method consists in a decomposition of a given num-
ber into specially chosen factors (in ordinsay tables they were of the
form 14n;10"%, where ¢=1,2,...,m and O=l<ky<...<ly,, mn are
positive integers), whose logarithmes are given in tables.

The innovation consists in a different matching of factors, not re-
quiring the use of an arithmometer.

The general methods of tabulation of functions consigt in the ap-
plication of the approximate formula in the form not requiring multi-
plications: .
fa-tka) ~ f(a) +Nlog [4 (@) +X ()],
or

fa-+h) ~ f(a)+Nlog [4 (a) +loga-+n (a, ),

where Nlog denotes the antilogarithm, O0<a®<(1, & is the lntevval of
the argument, f(a), A{a), X(z), tabulated wvalues, and the function
n="n(a,r) can be represented by an aligment chart. Besides, in order to
minimize the error it iy very essential to ufilize a certain kind of Tche-
bychev polynomials best uniformly approximating 0.

30. X. 1953. H. Fast, Hiude des courbes & Vadde de Tindicatrice.

3. XI..1953. H. Fast, H. Steinhaus, K. Urbanik ct 8. Zubrzy-
cki, Sur Poeuvre scientifique de A. N. Kolmogoroff.

6. XI. 1953. J. Perkal, Sur certaines idées de Crchanowsks of sur I
méthode de Wanke (Przeg]qd Antropologiczny 19 (19805), p. 378-305, en
polonais *)).

13. XI. 1963. K. Urbanik, On quotient-ficlds generated by psewdo
normed rings (& paraitre dans Studia Mathematicn).

13. XT. 1953. Z. Morod, Sur Tes décompositions du rectangle en carris
inégaus (voir Wiadomodei Matematyczne 1(1065), p. 75-904).

13. XT. 1938. H. Fast, Sur Vensemble des distances emire les points
d'un ensemble de mesure linéaire positive. '

) Of. Seotion de Varsovie, séance du 19. II, 1954, co fasoionlo, p. 181,
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13, XT. 1953. B. Knastey, Un théoréme sur les décompositions se-
mdeontinaes. ‘ '

Un engemble compact X situé dans le cube & un nombre fini » de
dimensions 9" est supposé décomposé continuement en tranches W,
olt yeV (c'est-d-dire que la fonetion f(z)=y pour zeW, est continue et
transforme les ensembles ouverts en ensembles ouverts) qui sont des con-
tinus de diagmétre 6,21, Elles sont done des continus disjoints. Quel
que soit £2=0, il existe dans 9" un ensemble fini des solides & n dimen-
siongs, disjoints, de diamoétres inférieurs & ¢ et qui immobilisent toutes les
tranches de A (¢’est-d-dive que chacane delles a des points communs
avee un an moins de ces solides) *).

Llexistence dune telle immobilisation pour les décompositions -
semi-continues (c'est-d-dire pour le cas des fonetions f(z) continues
arbitraires) semble douteuse. '

13. XT1.1953. J. Mycielski, Swr la fonction y(n) (en préparation
pour Annales Poloniei Mathematici). '

20. XI.1953. J. Mikusingski, Swr la notion de distribution.

27. X1.1953. A. Rybarski, Le principe de variation en hydroméca-
nique. i )

27, XI1.1963. K. Urbanik, Un probléme de J. F.Pdl (voir Bulle-
tin de I’Académie Polonaise des Sciences, classe ITT, 2 (1954), p. 203-205).

27.X1.1953. C. Ryll-Nardzewski (Varsovie), Sur le corps des opé-
ratewrs de Mikusitiski (voir Studia Mathematica 14 (1954), p. 247-248).

4. XII.1953. J. Mycielski, Ensembles singuliers sur la sphére (en
préparation pour Fundamenta Mathematicae).

4. XTI, 1983. A. Go6tz, Uber eine hinreichende Bedingung fir die
Bxistens einer imvarianten Metrik - in homogenen Rdiwmen (voir Bull. de
’Acad. Pol. de Sei., Cl. III, 3 (1955), p. 467-469).

4. XTI1.1953. H. 8teinhaus, Swur Vimpossibilité de prolonger un
champ vectoriel comtinu, défind aux points de la frontitre d*une région plane,
conformément & la langente en ces poinis.

Il gagit du théoréme daprés lequel la seule région plane multico-
hérente qui ne se préote pas & un tel prolongement est 1’anneaun cireulaire.
le théoréme est une conséquence directe de-celui dé & Lefschetz et
@'aprés leguel la somme des tourbillons du chamyp vectoriel continu, défini
sur la sphére & 2 dimoensions privée d'un nombre fini de points, est

toujours égale & 4oz, Sans recourir & des moyens aussi profonds, Lim-

%) Uno démonstration plus récente et plus simple de ce théoréme est due & A.
Kosingki; voir Brlletin de 1'Académie Polonais: des Sciences 3 (1955), p- 69-72.
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possibilité du prolongement en question est facile & démontrer dans Jes cax
particuliers ol la région est lintérienr du cercle sany ow avee 2 trous.

11. XITI.1983. J. Bukaszewicz et H.Steinhaus, Mesurage par
comparaison ).

L’assortiment de calibres comprend # orifices ronds de diamétres
Ty <kby<<...<kn. Si un cylindre de diamétre s ne passe pas par le r-idme
orifice, mais passe par le suivant, on a k,<s<h..,. Il #'agit de trouver »,
clest-d-dire épuiser les renseignements que lassortiment peut fournir.
Si n=2"—1 (pour un m enticr posifif), il suffit & cobbe fin de faire m
épreuves; le nombre m est le plus petit ayant cetto propriéé.

Cette méthode peut &tre amdéliorée en introduisant les jugeimnents
A savoir les nombres j; (pour i=1,2,...,n--1) tels que

’ f1< by <ja<loy << . < Hp<ips1,

et en convenant de juger s=j,., lorsque %, <<s<k, ;-

Le probléme s’impose de déterminer le minimum de l'erreur abaolua
moyenne, c¢'est-d-dire de DPexpression H|s—jl. Connaissant la densité
f(s) de la distribution des diameétres s dans la collection examinée ot fi-
xant le nombre n, les conditions nécessaires et suffisantes pour le mini-
mum sont les guivantes:

1
(1) by = (h—Hm) '
Jeel ‘ Feega | pouwr imo,.l’”.’“’
(2) J 0= | f6)as
J-1

olt k=0 et k, ,=co.

Pour déterminer les calibres lorsque ce sonb les jugements qui Hnﬁut,
connus, ou réciproquement, on a qu'a appliquer directement los Tormules
(1) dans le premier cas et les formules (2) dans le second. Lovsque ni los
calibres, ni les jugements ne sont donnds, la construction de P’assorti-
ment exige la solution simultanée des systémes d’éguations (1) et (2),
ce qui est réalisable dans des cas concrets par voie graphique on par celle
d’approximations successives,

Sous des hypothéses tout & fait générales sur In dmmm f(#), 1a solu-
tion théorique et celle numérique ne semblent point faciles.

11. XTI 1953, B. Knaster, Swur cerfaines bases dans les cubes & w
dimensions. ‘

S0y Of. Bection de Varsovie, séance du 21. V. 1954, ve fuseieule, p. 1358,
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Admettons que les tranches d'une déecomposition continue de l'en-
semble compact XCH" sont des continus. Ilg sont done disjoints, mais
peuvent 8tre de dimension et de diamétre fort divers.

Il exigte dang 7™ une bage (c’est-d-dire une famille d’ensembles ou-
verts telle que tout ensemble ouvert est somme de certains d’eux) dénom-
brable et satisfaisant & la condition suivante: la frontiére de tout ensemble
de la base w'a avee chacune des tranches de X (gui ne se réduit pas & wn seul
point) une partie commune non-dense dans cete tranche.

Ce théoréme se déduit par la méthode de catégorie de celui sur
Pimmobilisation des tranches®), et il en ost de méme quant & la
possibilité de Je généraliver aux décompositions semi-continues.

8.1. 1984, 8. Drobot, dpplications du caloul des opérateuwrs en sta-
tique (voir Archiwum Mech. Stos. 6 (1954), p. 93-100, en polonais).

8. 1. 1954. Jan Myecielski, Sur les noeuds (en préparations pour
Fundamenta Mathematicae). :

11. 1.1954, B. Marczewski, Impressions du séjour en Hongrie.

15. 1. 1954, 8. Gladysz, 4 rendom ergodic theorem (voir Bulletin
de I’Académie Polonaise des Sciences, Classe III, 3 (1955), p. 411L-414).

15. 1. 1954, H. Steinhaug, Un probléme sur les angles entre Tes

tamgentes & la sphére awmw sommets @un polyédre régulier inscrit.

11 wagit de placer ley vecteurs tangents (par leurs bouts initiaux)
& la sphére aux sommets de licosaédre régulier par exemple, de maniére
que les angles entre les vecteurs voiging soient égaux et les plus petits
possibles.

15, 1. 1954, H. Steinhaus, Swr les points ombilicaux de surfaces
fermées convewes.

Une démonstration topologique de l'existence d’un point ombili-
«al sur toute surface fermdée convexe a été communiquée a Panteur avant
1939 par H. Auerbach & Lwdw. Le probléme proposé & régoudre est d’éta-
blir Pexistence de deux points de ce genre.

15, 1. 1954, J. Mikusinski, Swr le caleul des opératewrs dans Din-
tervalle fini. )

19, 1, 1954, B, Marvcezewski, A remark on the conditional probabi-
lity in the sense of A. Rényi.

Let M be a o-field of subsets of a fixed set X. A function P{4|B)
of two variables, where A runs over M and B runs over & subclass @ of M,
is called a conditional probability (in the sense of Rényi) if and only if:

)er séance du 13, XI. 1953, oo fasciculs, p. 137,
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1. for every fixed B the function P (A|B[) of the variable A is a pro-
bability - measure in M,
9. P(A|BC)-P(B|C)=P(AB|C), whenever 4,BeM, Ce@ and BOeq.
It is easy to see that the ordinary conditional probability correspon-
ding to a probability-measure P(H),
P(AB) . ,
B)= e where  P(B):>0
P(4|B) P ere (B) =0,
is a conditional probability in sense of Rényi. More generally, wo suy that
a conditional probability P(4|B) in M corresponds to the meayure p if

P(A|B)== *;~ B and,  0<p(B)<ov

for every AeM and Beg.

In particular, A. Rényi considers the conditional probability ecor-
regponding to the Lebesgue measure on the line —eoo<l« o0,

It is easy to see, that this conditional probability corresponds to
no finite meagure (and, consequently, to no probability measure).
" The purpose of this communication is to prove that there is a condi-
tional probability in the sense of Rényi, which correponds to no measuwre
(that iy the answer to & gquestion of A. Rényi).

Let us denote by @, (j=1,2) the class of all plane Borel sets, whose
j-dimensional measure my is finite and positive. Pub Q==Qy--¢, and

| 3
P(AIB)-%)3 for Be@, (j==1and 2),

It is easy to verify that P(4|B) iy a conditional probability in the
sense of Rényi. From the fact that a square containg infinitely many of
disjoint congruent intervals, it follows easily that P(4A|B) corvesponds
t0 no measure.

19.1.1954. A, Gotz, Un paradowe Yé & la notion de la probabilité
condirionnelle.

Lorsque la probabilité de la condition est égale & 0, il y a notoive-
ment des difficultés & définir la probabilité conditionnelle. On peuti sou-
vent®) définir comme il suit la probabilité d’un événement Z . condition
que la variable aléatoire v aurait pris la valeur a:

)y A. Kolmogoxott, Grundbegriffe der Wahrsoheinlichheitsrachnung, Borlin
1933, : :

(“DMP'[‘II}S RENDTUS

P(Zv=n)=lm P(Z|a— h<'z)<a+ k),
=0
0
olt les conditions des probabilités conditionnelles figurant dans le membre
droit ont en général des probabilités positives.

Cependant la probabilité conditionnelle aingi définie doit étre traitée
elle-méme comme une variable aléatoire (une fonetion mesurable de «).
Mais alors la valeur P(Z|v=q) ne correspond pas & lintuition que l'on
attache d’habitude & la notion de probabilité conditionnelle. )

En traitant les événements comme des ensembles de points du seg
ment 0<{i<C1, la probabilité comme mesure de Lebesgue et les varia-
bles aléatoires comme des fonctions megurables, goient f(¢) et ¢(f) deux
variables aléatoires définies par les formules:

1 lorsque  t==0,
1 1 2n-+1
1= lorsque < nt ,
ft)y= n+1 n41 In(n+1)
2n—|~ 1 1
0 lorsque s <P
omAue ) TS
1 lorsque =0,
1 2n+1
0 1 < ,
git)= OANE T S S ta(nra)
1 2n-4- 1 1
1——— o 6 e <t
arl I ST S w
ol n=1,2,... Les événements f(¢)=1, g(t)=1 et =0 sont évidemment

éqmvalents Il est done naturel d’emgex conformément -4 V’intuition
que on ait

1 lorsque 0¢Z,
P{z)f=1)=P{Zlg=1)=

0 en cas contraire.

On a cependant pour I’ensemble

B 2n<41
7= > (n+1 on( *i")]
Th-l

P(Z|f==1)=1 et P(Z|g=1)=0 simultanément. -
Dailleurs, étant donné un nombre quelcongue A dans lintervalle
(0,1), on peut choisir un ensemble Z ne contenant pas le point 0, done
pour lequel on g’attendrait par intuition & P(Z|f=1)=0, mais pour le-

quel on a P(Z|f=1)=4 et P(Z|g=1)=1—A1. i
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29, 1. 1954. A, Gotz, Sur la séparabilité des groupes topologiques
(voir Fundamenta Mathematicac 42 (1985), p. 35-36, en russe).

Une mesure dénombrablement additive u est dite séparable lors-
qu'il existe une famille au plus dénombrable M Q’ensembles mesurables
par g et ayant la propriété suivante: quel que soient le nombre ex-0
et Lensemble E de mesure x(E) finie, il existe dans la famille M un
ensemble M tel que p((B—M)+(M—H)) <e On ale

TugorEME. Powr qu'un groupe topologique localement compacl soil
séparable, il faut et 41 suffit que sa wmesure de Haar le soil.

22. 1. 1954 J. Perkal, Sur les ensemblos e-convewes (voir ee volume,
. 1-10).

92. 1. 1954, Z. Moron, Sur le probléme de Mayer.

22. 1. 1954. 8. Gladysz, Sur lexistence de la limite powr dewe lrans-
formations conservant la mesure.

0 22.1.1954. 8. Hartman, Sur Pindécomposabilité de tramsformations
en cas de convergence des moyennes vers une constante.

29.1.1954. C. Ryll-Nardzewski (Varsovie), Swr wne propridté du
processus de Poisson homogéne (voir Remarks on the Poisson process (11T),
Studia Mathematica 14 (1954), p. 314-318).

29. 1. 1954, C. Ryll-Nardzewski (Vawovie), I'n probléme sur les
probabilités.

16. II. 1954. 8. Hartman, Compactification de growpes el presque-
périodes.

19. I1. 1954. J. Zamorski, Sur les équations de Spencer-Charzyhshi
pour les fonctions univalentes.

19.I1. 1954. J. Mikusinski, Une démonsiration géombtrique de i
Jormule pour la somme de la progression géoméirigue.

19. I1. 1954. 8. Gladysz et H. Steinhaws, Swr Pégalité asympio-

tique des sommes de segments rectilignes doni les bouts sont des poimts suc-
" oessifs dun ensemble périodique plan.

23.71. 1954. A. Gotz, Sur la métrisation du groupe des isomdétries,

¢ étant un espace métrique avec une distance 4(P,Q)<1 of ¢ — un
groupe transitif des isométries de &, on appelle systéme de repdre de cet
espace par rapport au groupe ¢ tout ensemble cSC¢ tel que pour toute
suite {x,} d’éléments de G 'égalité

lim 2, P =P
N300

pour PedS entraine la méme égalité pour tous les Pec.

¢C OMPT R
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Btant donné un systéme de repére o, soit:

(1) N (@) ==gup d(P,nP).

Pery
Soit ¢ la distance définie dans & & Vaide de la fonetion N(z):
(2) ol@,y)=N{a"y).
Jette métrique est invariante de gauche
elze,zy)=0p(x,y) pour tout ze@,

at la fonction a est continue dang le produit cartésien & x¢.

Divers systémes de repdre donnent licu ainsi & des métriques diffé-
rentes et la topologie déterminde dang @ par un & plus vaste est plus forte.

§i le gystéme de repére est compact, la topologie qu'il détermine dans
& est 1a plus faible de toutes celles dang lesquelles la fonction zP est con-
tinue. Il en résulte en particulier gque tountes les métrigues déterminées
par les o compacts sont topologiquement équivalentes. '

Sl existe dans G un gystéme de repére compact, ce groupe, pourvu
de la métrigque définie par les formules (1) et (2), est un groupe topologi-
que pour tout o (pas nécessairement compact).

26. I1. 1954. 8. Knapowski, Swr les plﬁs grands diviseurs premiers
de certains produits.

Soit {a,) une suite croissante d'entiers positifs. Etant donné un
entier positif 21 et P, désignant le plus grand diviseur premier du pro-
duit

€

n 1+ a‘fm)a

el

on & le théoréme:

N )
.. dog(ayay...a, 1
lim inf glady.. Gn) 1 ,
Trt0 aloga, 2
on @
L, P,
PRy B AR -¥00  POUr  X-—>00,
a,, @

(‘e théoréme est unme généralisation de celui de Tchebycheff pour
=", Stormer ¢%) en a déduit, pour le méme casy particulier, un théoréme
dont la généralisation — dans la notation ci-dessus — est la suivante:

)y 0. Stormor, Une application d’un théovéme de Tchebycheff, Archiv for Ma-
thematik of Naturvidenskab 24 (1902), p. 26.
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Si, en ountre a,=0(n), il 1’y a parmi les nombres
(i —ay) (1 ). .. (i—a,)

oll o+ oo quun nombre fini avec partie réelle ou partie imaginaire nulle.
‘ 26. IX. 1954. H. Steinhaus, Sur Pantipodisme des triangles (& paraitre
dans Roczniki Polskiego Towarzystwa Matematyeznego, en polonais).

L’ensemble des formes différentes de triangles plans (celles des trian-
gles symétriques étant traitées comme distinetes) peut &tre transformé
par homéomorphie en surface sphérique. Il existe done un antipodisme
dans 'ensemble de ces formes, Un te] antipodisme ge laisse définir Cune
fagon élémentaire.

26, I1. 1954. W. Wolibner, Sur les fom'mons' p-valentes e p-valen-
tes en moyenne.

96. TT. 1954. J Perkal, Sur les équations de Czekanowski®) (voir
0 pew-nyclz tdeach Czekanowskiego © o metodzie Wankego, Przeglad antro-
pologiczny 19 (1955), p. 378-395). o ,

2. I11. 1954. A. Krzywicki, Sur Pewistence et Vunicité des solutions
de certaines équations imtégro-différentielles.

2. II1. 1954. M. Warmus, Un procédé pour résoudre les équations
linéaires par la méthode des plus petits carrés (voir J. iukaszewicz et
M. Warmus, Metody numerycene i graficene, Warszawa 1953, & paraitre).

5. TEL. 1954. A. Krzywicki, Swr les méthodes de résolution des bqua-
tions intégro-différentielles (suite).

12. JIT. 1954. J. Lopuszanski, Swur le nombre de formes des casca-
des cosmigues.

19. III. 1954. 8. Paszkowski, Sur Vapprowimation wuniforme avec
noeuds (b paraitre dans Annales Polonici Mathematici),

26. I11. 1954. A. Zieba, Sur les jewr de position.

26. I11. 1954. K. Urbanik, Bemerkungen dber die mittlere Anzahl von
Partikeln in  gewissen stochastischen Schauern (voir Stud, Math. 1Lb
(1955) p. 34-42).

2.IV.19584. W. Slebodzinski, Sur les cléjormamons de Vespace.

8.1V.1954. J. Rzewuski, Comstruction de la solution dune bqua-
‘tion intégro-différentielle.

) Of. aussi Section de Varsovie, séance du 19. IT. 1954, ce fasciovle, p. 131
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8.IV. 1954, Jan Mymelskx et 8. Paszkowski, Sur la fonction de
M ébius. 4
u(n) désignant la fonction de Mobius, on a pour tout » entier posmf
les identités

o -[nfk] S oo [k}
22/" 22#(7‘7):1,
k=1 f=1 k=1 §=1
dont la seconde est bien connue. Pareillement,
oo [n/k] 00 [
1T 30 = [T w0 = [T 0= n T,
k=1 =1 k=1 j=1

ce que on peut écrire dans la forme

o [n/k] oo [n/k}
2 ) (logj +logh)u(k) = 3 2 (logj+ logk) u(j)
=l = := -=

oo [n/k] oo [n/k]

=2 2 (nli) +M(k)}10g7c~— 2 Z' (2 (3) + p (%)) Logj

1 j=
Zl‘ (u(5) + u (%)) (logj + logk) =

I
] [\/_]3

O,(n) désignant le nombre des représentations de n dans la forme

du produit de k facteurs entiers positifs et dépassant 1, et deux représenta-

tions différant par 1’ordre des facteurs étant considérées comme distinctes

on a

u(m)= 3 (—1Ox(n) pour n>>1.
k=1

8. IV. 1954. H. Steinhaus, Convergence fondamentale et convergence
en mesure.

12.IV. 1954. A. Hulanicki, Nouwelle démonstration du théoréme
sur le point invariant (4 paraitre dans Wiadomodei Matematyczne).

23.1IV. 1954. Jan Mycielski, Sur les non-puissances.

27.1IV. 1954, 8. Hartman, Quelques remarques sur la mesure et la
topologie dans les semi-groupes.

Un élément ¢ d’un semi-groupe abélien H g’appelle indéfiniment
divisible lorsque 1’équation be= a est résoluble pour tout beH. Il y a des
éléments indéfiniment divisibles dans tout semi-groupe abélien compact.
Il résulte des théordmes connus®) qu’ils constituent un groupe compact.

) A, H, Clifford and D. D. Miller, Semigroups having wzeroid elements,
Ameriecan Journal of Mathematics 70 (1948), p. 117-125. ‘ o

Colloguium Mathematicum TV, 1 10
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Un semi-groupe (peut-étre non abélien) H ' étant donné, supposons
que sw=gy entraine toujours x=y.
Pour un ensemble 4. CH posons

s7HA) = |@:we H, swe A}.

Soit ¢ une mesure g-additive-dans un corps borelien M de sous-en-
sembles de H. Si

u{sH (A))=up(4) pour tout ded,

H e laisse prolonger dans un groupe ou hien il existe dans /f deux éléments
différents « et b tels que f(am)=f(bx) pour toute fonction fel?(p) el
pour presque tout weH.

27.IV. 1954. Z. Mprox, Sur les bases des décompositions des rectan-
gles en carrés ),

Une décomposition du rectangle en carrés inéganx deux & deux
gappelle parfaite. Blle ext dite presque parfaite lorsqw’il peut y avoir
des carrés éganx, mais qui n’ont deux & deux auwcun point commun. Le
nombre de carrés différents dans une décomposition presque purfaite
w'appelle le degré de cetie décomposition.

Tout earré est décomposable presque parfaitement en 7 careés dont
les cblés sont en rapport 1:3:4:5:6:11:18. Oes carrds se répétent dans
la décompositions, mais 4 fois au plus, de sorte que le degré de la décompo-
sition ne dépasse pas 20. L’élément de cettie décomposition est le rectangle
aui cOtés en rapport 11:1B, qui se laisse décomposer en 9 carrds dont 5
différent deux & deux. Il est établi qu'ancun autre rectangle n’est suscep-
tible d’une décomposition presque parfaite de degré inférieur & 5 ou en
moing que 9 carrés,

Tout rectangle aux cdtés commengurables est décomposable en un
nombre fini de carréds égaux. En décomposant chacun d’eux presque
parfaitement en degré 7, on forme une décomposition presque parfaite
du rectangle entier dont le degré est également 7, car les potits carrds
angulaires sont inégaux, et il en est de méme des petits carrds qui avoi-
sinent un Pautre % travers le contour.

On dit que la famille des carrés de coés 1, 8, 4, B, 6, 11, LB congbi-~
tne une base. de degré 7 pour les décompositions presque parfaites dos
rectangles, ¢’est-a-dire que tout rectangle dont les cdtés wont en un rap-
port rationnel queleonque se laisse décomposer presque parfaitement en
degré 7, les carrés de.la céeomposition ayant les cOtés proportionnels
% ces 7 nombres,

) Cf. la séunce du 13. XI.'1853, ¢o faicicule, p. 136. : . !
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11 n’existe ancune base de degré 5. On ignore s'il en existe une
de degré 6.

4. V. 1954. 8. Paszkowski, Sur Dapprozimation uniforme avee noeuds
(suite).

4.V. 1954, B. Marczewski, Quelques remarques sur les fonctions
monotones. . . :

11.V.1954. K. Urbanik, Limit properties of homogeneous M arkoff
processes with a denumerable set of states (voir le Bulletin de 1’Académie
Polonaise des Sciences (lasse ITI, volume IT (1954), p. 371-373).

14. V. 1054, A . Kelus et J. Eukaszewicz, Le groupement des po-
pulations humaines dapres la fréquence de groupes sangwing (voir Przeglad
Antropologiezny 20 (1954), p. 24-63, en polonais, avee un résumé en
anglais). '

14.V. 1954, J. Lukaszewics, Sur la recherche de paternité.

14.V. 1954, L. Fleck, J. hukaszewicz et H.Steinhaus, Sur les
porieurs des germes de la diphiérie (en préparation pour Zastosowania
Matematyki).

21.V.1954. Z, Charzynski (£8di), Index d'un point par repport
& une surface fermée dans des espaces & n dimensions et dans celui @ Hilbert.

21.V.1954. Z. Charzyhski (E6d%), Houations non-linéaires & plu-
steurs inconnues et & une infinité dinconnues.

28.V.1954. A. Hallay, Sur la pourswite dans le cercle.

28.V.1954. J.Aczél (Debrecen), O meopuu cpedrux (voir ece
fascicule, p. 33-55). -

4. VI. 1954. W, Bierpinski (Varsovie), Ce que je sais et ce que j*ignore
sur les décompositions de nombres naturels en sommes de carrés (voir le
livre du méme auteur ,Teoria Liczb”, volume IX, a paraitre).

4. VI. 1954. R. Sikorski (Varsovie), On uniformization of fumctions
(voir Fundamenta Mathematicae 41 (1955), p. 339-350).

8. VI. 1954. K. Borsuk (Varsovie), Un théoréme sur le balayage.

11. VI, 1954.*W. Stowikowski (Varsovie), Sur la topologie dans
Despace des distributions.

11. VI. 1954, H. Steinhaus, Une remarque sur les foncltions essen-
tiellement de 3 variables (4 la communication de J. Aczél du 28.V.1954).

11. V1. 1954. J. Mikusinigki, Une remarque sur les démonstrations
difficiles de Tanalyse.
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18, VI. 1954, J. Battek et J. Perkal, Swr le développement

des arbres et des peuplements d’arbres.
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