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1 PROPOS D'UN THEOREME DE BOCHER SUR LE WRONSKIEN
PAR

Z. MOSZNER (CRACOVIE)

1l y a longtemps que Bocher a démontré (voir [1] et [2]) le théoréme
Q’aprés lequel les fonctions complexes fi(®),-..,fn(z) d'une variable
réelle &tant de classe O"* en tout point d'un intervalle ouvert I et telles
que l'on a pour le wronskien I'identité

hi o oo ;
0 0
on @ nécessairement aussi‘
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W(f,,...,f,,,_l,fn)=i Bohohs By
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Cette communication a pour but de démontrer qu’on peut atténuer
Phypothése de ce théoréme, en admettant senlement que les fonetions
fiy+er, fo sont différentiables jusqu’d Vordre n—1. Et voici la démon-
stration:

S0it @, un point arbitraire de lintervalle I. Considérons deux cas
suivants:

1. Les fonctions fi,...,f, sont linéairement dépendantes dans un
entourage de m,, c’est-d-dire qu’il existe un entourage E de z, et des nom-
bres constants ¢, ..., ¢, tels que

(1) Ec»fv(w) =0 sur B et Z (@) >0.
r=1

r=1

2. Les fonctions fy,...,f, ne sont linéairement dépendantes dans
aucun entovrage de .
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Dans le cas 1, on a d’aprés (1) W(f;,...,f.) =0 snr B, done & plus
forte raison

{W(fl" "w.fa:,)}:t::mn = 0.

Dans le cas 2, la matrice

i foor faa

4 w1

(2) ------------
ﬂn-2) fénn-z) . f"(::,——lz)

est au point x, de rang r < n—3.

En effet, on a d’aprés '’hypothése r <n—2. En supposant qu’il
existe un mineur A(x) de la matrice (2) du degré n—2 pour lequel
A(xy) # 0, il exigterait par suite de la continmité de la fonotion 4 (z)
an point #, un enftourage F de z, dans lequel on aurait 4(z) 5= 0.
Le rang de la matrice (2) serait donc égal & n—2 en tout point de E.
[1 en résulte.(voir. [3], Corollaire 1, p. 189) la dépendance linéaire dex
fonctions fy, ..., f, sur B, contrairement & ’hypothése.

Ceci établi, la matrice

Lo f Ja1
fi fio faa
fgn—l) fgn— 2) | . f1(.n_-12)
ﬁn— I) fsﬂ_ 1) . f;:l:ll)

ne peut avoir au point #, que le rang au plus égal & #n—2 et par con-
séquent celui de la maitrice
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au point @, ne peut dépasser n—1. On a done

{W(fla --"fn)}m-mo =0,
.. q.f. d.
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